
Komplex függvénytan ZH, 2011. október 26.

Mindegyik lapra ı́rjátok rá a neveteket.

Törekedjetek a világos, jól olvasható léırásra. (Csak arra adok pontot, amit el tudok olvasni.)

Minden feladat legfeljebb 1 pontot ér. Részpontszám is kapható. Az osztályzat az
elért pontok száma, kereḱıtve.

Az ı́róeszközökön ḱıvül más segédeszköz nem hasznáható. (Számológép, szögmérő és
szuahéli szótár sem.)

Az előadáson és a gyakorlaton szerepelt álĺıtások bizonýıtás nélkül felhasználhatók,
ha pontosan idézitek. (Pl. ,,Volt előadáson, hogy...”)

1. Milyen pontokban differenciálható az |z|2 − (2 + i)z̄ függvény?
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4. Az f(z) függvény holomorf az egységkör (|z| < 1) belsejében és |f | < 1. Legfeljebb
mekkora lehet |f ′′′(0)|?

5. Mutass példát (képletet) konform megfeleltetésre a D1 = {z : | Im z| < 1} és a
D2 = {z : |z| < 1 és |z − 1− i| > 1} tartományok között.

6. Az f(z) egészfüggvényre |f(1/n)| = 1/n2 ha n = 1, 2, . . ., és |f(i)| = 2. Mekkora lehet
|f(−i)|?

7. Bizonýıtsd be, hogy ha az f(z) egészfüggvény 2π szerint periodikus és lim
|y|→∞

f(x+ yi)e−|y| = 0
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konstans.
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