Komplex fiiggvénytan poét- és javité ZH, 2011. december 19.

Mindegyik lapra irjatok ra a neveteket.

Torekedjetek az Osszeszedett, vilagos, jol olvashatd és jol érthetd leirasra. Minden
feladat legfelJebb 1 pontot éI', de csak arra adok pontot, amit el tudok olvasni.

Az iréeszk6zokon kiviil mas segédeszkéz nem hasznahatd. (Szomszéd, mobiltelefon,
szamol6gép, szogmérd és szuahéli szotar sem.) Az el6addson és a gyakorlaton szere-
pelt allitasok bizonyitas nélkiil felhasznalhaték, ha pontosan idézitek.
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Ertékelés: Gy = min (max ([max( L 22) St ],M) ,5)7 ahol Gy a gyakorlati

jegy, Z1, Z2 és J a hdrom ZH-n kapott pontszam, M a megajanlott gyakorlati jegy.

1. Legyen n egész szam. (Lehet negativ is.)
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2. Bizonyitsd be, hogy ha egy fiiggvény az |z| > 1 tartomanyon holomorf és korldtos,
akkor létezik hatarértéke a oo-ben.
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(A végeredményben ne legyenek komplex szamok!)

3.

4. Legyen F' a jobb félsik. Igazold, hogy ha f : FF — F' holomorf, akkor

: Re f(2)
‘f (Z)‘ < W.

5. Legyen D C C 0Osszefiiggd nyilt halmaz, és f : D — C holomorf. Bizonyitsd be,
hogy ha f nem vesz fel olyan valds értéket, aminek abszolit értéke nem nagyobb
1-nél, akkor létezik olyan g : D — C holomorf fliggvény, amire f = sin g.

6. A felso félsikot egy szabdlyos 0tszoglemezre akarjuk képezni a Schwarz-Christoffel

formulaval gy, hogy A; = —1, Ay =0, és A3 = 1. Mi legyen Ay és As?

7. L =[] ——
crven £(2) = [1 {22

szamok. Bizonyitsd be, hogy f’-nek (multiplicitassal szaimolva) pontosan n—1 gyoke

van az egységkor belsejében.

, ahol aq,...,a, 1-nél kisebb abszolut értéki komplex



