2. Valés analizis 2 gyakorlat, 2017. februar 22.
2.1. Hanyadik derivaltrél van sz6?
., Csokkent az infldcio novekedésének dinamizmusa.” (Antall Jézsef miniszterelnok, 1992(7).)

., Lassult a gazdasdgi folyamatok novekedésének dinamikdja.” (Hegediis Eva helyettes allamtitkar,
2001.)

2.2. A Lagrange-kozépértéktételbdl vezessiik le, hogy |arctgz — arctgy| < |z — y|, teljesiil Vz,y € R-re.

2.3. A Rolle-kozépértéktétel segitségéval bizonyitsuk be, hogy az 7 + 822 + 5x — 23 = 0 egyenletnek
legfeljebb harom kiilonb6z6 gyoke van.

x? 2?2
2.4. Bizonyitsuk be, hogy Vo > 0-re z — 5 <log(l+z) <z — 5 + 3

2.5. Tegyiik fol, hogy f differencialhaté R-en, és f* = f. Mutassuk meg, hogy 3 ¢ € R, hogy f(x) = ce®.

2.6. Egy a x b méretii papirbdl feliil nyitott dobozt készitiink tgy, hogy a sarkaibdl levagunk egy-egy
¢ X c-es négyzetet, és az oldalakat felhajtjuk. Hogyan valasszuk meg a ¢ értékét, hogy a doboz térfogata
a lehet6 legnagyobb legyen?

2.7. Miaz f:(0,00) = R, f(z) =" e * fliggvény értékkészlete?

T

2.8. Flggvényvizsgaljuk az ] ¢

p fliggvényt.

2.9. Hatdrozzuk meg az 2° — 22% + x — 2 fliggvény lokalis szélséértékhelyeit.
2.10. Legfeljebb hany kiilonb6z6 nullhelye lehet az f(z) = e* — p(x) fiiggvénynek, ha p egy n-edfoki
polinom?

Hazi feladatok
2.11. Mutassuk meg, hogy ha f és g differencidlhaté [a, b]-ben, f(a) > g(a), és Vx € [a,bl-re f'(x) > ¢'(x),
akkor Vx € [a,bl-re f(z) > g(x).
2.12. Hatdrozzuk meg az Osszes olyan f : R — R fiiggvényt, amelyre f(© (z) = 0 teljesiil Yo € R-re.

2.13. Igazoljuk, hogy ha f differencidlhaté R-en, és f’ korlatos, akkor f Lipschitz.
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2.14. Bizonyitsuk be, hogy Vx > 0-re x — % <sinzx <z — 3 + =R
2.15. (a) Igazoljuk, hogy ha f kétszer differencidlhaté a [0, 2] intervallumban, és f(0) = f(1) = f(2) =0,
akkor létezik olyan & € (0,2), amire f”(£) = 0.

(b) Igazoljuk, hogy ha f kétszer differencidlhaté a [0, 2] intervallumban, akkor létezik olyan £ € (0, 2),
amire /() = £(0) - 2(1) + (2).

2.16. Fliggvényvizsgaljuk az /x fliggvényt.

Szorgalmi (irdsban beadhaté, Pedil Medal pirospontra bevéalthatd) feladat
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PM2.1. Bizonyitsuk be, hogy ha 0 < a <1, és 0 < z < m, akkor ae 6

sin
PM2.2. Bizonyitsuk be, hogy tetszéleges n pozitiv egész szamra és = > O-ra
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PM2.3. Altaldnositsuk a Lagrange-kozépértéktételt n + 1 alappontra és n-edik derivéltra.
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A korabbi feladatsorok itt: ~ http://kosgeza.web.elte.hu/oktatas/2017tavasz-an2i/
Tovéabbi gyakorlé feladatok: http://mat-peldatar.elte.hu
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