10. Valés analizis gyakorlat, 2019. marcius 20.
10.1. Igaz-e, hogy ha |f| € R[a,b], akkor f € Rla,b]?

10.2. Legyen f € R[—a,a|. Bizonyitsuk be, hogy
a) Ha f paros fiiggvény, akkor / f(z)dz = 2/ f(z) dz.
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b) Ha f paratlan fiiggvény, akkor / f(z) dx = 0.

10.3. Egyenletesen folytonosak-e a kovetkezs fiiggvények a megadott intervallumokon? Ha igen,
mutassunk e-hoz §-t. Ha nem, mutassunk e-t, amihez nincs 9.
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a) % a (0,1)-en; b) 2 az [1, c0)-en; c) —a (0,1)-en; d) — az [1,00)-en;
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e) sinz az R-en; f) sin 2* R-en; g) siny/x az [1,400)-en.

10.4. Legyen f : (0,1) — R. Melyik allitas kivetkezik a masikbol?
(a) f Lipschitz. (b) f egyenletesen folytonos. (c) f folytonos. (d) f korlatos.
(e) f-nek van véges féloldali hatéarértéke az intervallum végpontjaiban.

10.5. (a) Bizonyitsuk be, hogy ha f differencidlhaté az I intervallumban és itt f’ korlatos, akkor f
egyenletesen folytonos /-n.

(b) Mutassunk példat (0, 1)-en egyenletesen folytonos fiiggvényre, ami differencialhato, de a de-
rivaltja nem korlatos.
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sin= haxz#0, _ . ) . ..
z 7 Milyen intervallumokon integralhaté ez a fliggvény?

10.6. Legyen f(z) = {O e o —

Hazi feladatok

10.7. Egyenletesen folytonosak-e a kovetkezs fiiggvények a megadott intervallumokon? Ha igen,
mutassunk e-hoz /-t. Ha nem, mutassunk e-t, amihez nincs 9.
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10.8. (a) Igaz-e, hogy ha f egyenletesen folytonos (a, b)-n, akkor korlatos?

(b) Igaz-e, hogy ha f : R — R és g : R — R egyenletesen folytonos fiiggvények, akkor f - g is
egyenletesen folytonos?

(c) Igaz-e, hogy ha f : (a,b) — R és g : (a,b) — R egyenletesen folytonos fiiggvények, akkor f - g
is egyenletesen folytonos?

10.9. Bizonyitsuk be, hogy ha f és g integralhatoak [a, b]-n, tovibba megegyeznek [a, ] NQ-n, akkor

/a ’ f(x)ds = / ’ g(x)da.

Szorgalmi (irasban beadhat6, Pedal Medal pirospontra bevalthato) feladatok

PM10.1. (Beadhato: aprilis 3-ig.)
Igazold, hogy ha egy [a,b] — R fiiggvény korlatos, és csak megszamlalhaté sok pontban szakad,
akkor Riemann-integralhato.

A korébbi feladatsorok itt:  http://kosgeza.web.elte.hu/oktatas/2019tavasz-an2i/
Tovabbi gyakorl6 feladatok: http://mat-peldatar.elte.hu
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