3. KFT gyakorlat, 2024. februar 26. 14°°-15% / februar 28. 12%°-133°

Emlékeztets:

eV = e¥(cosy +isiny) |e?| = eRe? arge® =Imz (mod 27)
logz=In|z| +iargz (mod 27i) Re(logz)=In|z|] Im(logz)=argz (mod 2m)
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3.1. Szamitsuk ki és dbrazoljuk log(1 + i) és (1 — i)} bsszes értékét.

3.2. Abrézoljuk a kovetkezé halmazt:

1-2z
{log—: Rez:O};
1+2z

3.3.Legyen y:[0,1] — C, y(f) = t + £%i.
(a) Szdmitsuk ki az fy z?dz vonalintegrélt a Riemann-integralos tirasbol.
(b) Szamitsuk ki az fy z?dz vonalintegrélt a Newton-Leibniz formuldbol.

f z"dz =?
lz|=1

3.5. Mutassuk meg, hogy Re z < 0 esetén |1 - ez| <|z|. (Hol van ebben vonalintegral?)

3.4. Legyen n egész szam. (Negativ is lehet.)

Hazi feladatok

3.6. Szamitsuk ki i ~! Gsszes értékét.

3.7. Tekintsiik a logaritmusfiiggvénynek azt a C\{x+ iy : x = 0, y = sinx} tartomédnyon holomorf 4git,
amelyre log1 = 0. Erre a log fiiggvényre log(e®/?) =?

3.8. Szamitsuk ki az alabbi integralokat:

(a) f (Imz)dz; (b) f zdz;
|z|=1 |z|=1

Szorgalmi feladatok, irdsban beadhat6 marcius 17-ig

Sz3. Legyen f olyan polinom, amire igaz az, hogy f’ gyokei az egységkor belsejében vannak. Bizo-
nyitsuk be, hogy az egységkorvonal f szerinti képe mindig balfelé kanyarodik, azaz barmely valés ¢-re

(arg((f(e”))/)), > 0.



