7. KFT gyakorlat, 2024. marcius 25. 14°°-153° / 4prilis 3. 120°-133°
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7.2. Tegyiik fel, hogy az r < |z| < Rkorgylrlin f(2) = ) a,z".
n=

—00
(1) Hogy olvashatjuk le az a,, egyiitthat6krol, hogy f(z)-nek van-e primitiv fliggvénye?
(2) Hogy olvashatjuk le az a, egyiitthatokrdl, hogy f(z) primitiv fliggvényének van-e primitiv fiigg-
vénye?

7.3.Az f(z2) = Z a,z" fiiggvény holomorf a C \ {0} halmazon, és

n=—0oo

= lim &:O.
z—o00 Z
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Az egylitthat6becslés segitségével bizonyitsuk be, hogy f(z) konstans.

Hazi feladatok

7.4. Legyen 0 < r < R, K = B(0,R) az R sugaru Korlemez és G = K\ B(0,r) az R kiilsé, r belsé sugart
Gylru. Az f(z) Laurent-sora segitségével bizonyitsuk be, hogy tetszdleges f : G — C holomorf fiiggvény-
re a kovetkezd allitasok ekvivalensek:

(@) f folytathat6 K-ra, tehat van olyan holomorf F : K — C fiiggvény, amelyre f = F|g;

(b) Barmely g: K — C holomorf fiiggvényre az f - g fliggvénynek 1étezik primitiv fliggvénye G-n.

Szorgalmi feladatok, irasban beadhat6 aprilis 21-ig

Sz7. Legyen F = {z: Imz > 0} anyilt felsd félsik, és f(z) holomorf F-en. Igazoljuk, hogy ha | f(z)| <

|z

minden z € F-re, akkor az is igaz, hogy | f(2)| < minden z € F-re.
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