Komplex fiiggvénytan ZH, 2024. marcius 25.

Mindegyik lapra ird rd a nevedet.

Minden feladat legfeljebb 1 pontot ér. Részpontszam is kaphat6. A dolgozatra kapott
osztalyzat koriilbeliil az 6sszpontszammal egyezik meg. A feladatok nem feltétlentil
nehézségi sorrendben kovetkeznek.

Tdrekedj a rel’ldezett, VilégOS, jél OlvaShat() leirésra. (l,\nk arra adunk pontot, amit nagyit6 nélkiil is el tudunk u\\;lxm.)
Végeredmény kozlése bnmagaban nem elegendd, megfeleld indoklds sziikséges. Min-
den lényeges 1épést le kell irni.

Semmilyen segédeszkdz sem haszndlhatd, szdmologép sem.

1. Irjuk fel az 6sszes olyan v : R? — R fiiggvényt, amire az
fx+yi)=xy+vix, i

fiiggvény holomorf.

2. Fejtsiik Laurent-sorba az f(z) = < fiiggvényt a —2 pont koriil, az
(z—1)(z+3)

” "

1 <|z+2| < 3 korgytirtin.

3. Tegyiik fel, hogy f(w) és g(w) holomorfaz |w| < 1 zart egységkorlapon. Szamit-

suk ki .
| (f(LU) N g(w) )dw
2l Jjw=1\w—-z l—-zw

értékét (a)|zl<1l; (b)|z]|>1 esetén.
4. Abrazoljuk (véazlatosan) a kévetkez6 halmazokat:

(a) {logz: Rez >0, |z|<2}; (b) {logz: |z—1|<1}.
(A log most a logaritmus f6értéke: — < Im (logz) < 7.)

5. Hatarozzuk meg | cos z| maximumat az | z| < 1 zart egységkorlapon.
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6. Az f(z) egészfiiggvényre Ref(ﬁ) = CoS Pt han=1,2,.... Milehet Re f(-1)?
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7. Bizonyitsuk be, hogy ha f(2) holomorfaImz = 0 zart félsikon, és | f(z)| < P
Z J—

akkor | (1) S%.



