Komplex fiiggvénytan ZH, 2024. majus 13.

Mindegyik lapra ird rd a nevedet.

Minden feladat legfeljebb 1 pontot ér. Részpontszdm is kaphaté. A dolgozatra kapott
osztélyzat kortiilbeliil az 6sszpontszammal egyezik meg. A feladatok nem feltétleniil
nehézségi sorrendben kovetkeznek.

TOI'Ekedj a I‘endezett, VﬂégOS, jél OlVElShaté leiréSI‘a. ((}\uk arra adunk pontot, amit nagyit6 nélkiil is el tudunk r:l\zxsni.)
Végeredmény kozlése bnmagdban nem elegendd, megfelel6 indoklés sziikséges. Min-
den lényeges 1épést le kell irni.

Semmilyen segédeszktz sem hasznélhato, szdmologép sem.

1. Mi legyen az A és a B konstans értéke, hogy az
x°+ Ax3y2 + Bxy4
fliggvény harmonikus legyen?
2. Hany gyoOke van (multiplicitdssal szdmolva) a
p(z) = z*' + 1000z + 67931
polinomnak (a) B(0,2)-ben; (b) B(0,10)-ben?
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(A végeredményben ne legyenek komplex szamok.)

4.

Y

= ks

(A végeredményben ne legyenek komplex szamok.)

5. Legyen a és b két kiilonb6z6 pont az egységkodr belsejében. Irjuk fel az egy-
ségkornek azt a ¢ konform automorfizmusét, amely felcseréli a-t és b-t, vagyis
@(a) = Db és p(b) = a.

6. Adjunk meg konform megfeleltetést (képletet) az d4bran lathat6 bevagott ne-
gyedsik és az egységkor kozott.
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7. Tegyiik fel, hogy f(z) holomorf az egységkor belsejében, f(0) =0 és Re f > —1.
Igazoljuk, hogy | f'(0)| < 2.



