Valés analizis gyakorlat, 2010. oktéber 18.

1. Legyen 1 = 1, x,11 = V2, + 2. Igazoljuk, hogy
(a) Az sorozat monoton ndg;
(b) A sorozat korlatos;
(c) A sorozat hatéarértéke csak a 2 lehet.

2. Legyen x1 =1, x,,11 = climaz, =7

5—x,

3. Igazold, hogy minden szamsorozat elGallithato egy 0-hoz tarto és egy végtelenhez tartd sorozat szorza-
taként.

n+1 n+1
e
5. Bizonyitsd be, hogy ha a, > 0, és a, — a, akkor \/a, — /a.

6. Tegyiik fel, hogy a,, — 1. Mit mondhatunk az (a,)" sorozat hatarértékérsl?

n
4. Bizonyitsd be, hogy tetszbleges n pozitiv egészre n! > ( ) , ésn > T esetén n! <

en

7. Mutass példat olyan a,, és b, sorozatokra, amikre a,, — b, — 0 és a, /b, — o0.

n+3
8. Melyik nagyobb? Az e szam vagy (1 + —) ?
n

Hazi feladatok
9. Legyen a; = 100, a1 = v/a, + 6. Igazold, hogy a sorozat monoton és korlatos. Mi lehet a hatarértéke?

1
10. Legyen ay; =1 és a, 11 = a, + —00 ha n > 1. Korlatos-e ez a sorozat? Mi a hatarértéke?
a

11. Mi legyen 0°, oo® és 0°°7
12. Bizonyitsd be, hogy L L
n+1<e2ttn < 3n.

13. Mutass olyan pozitiv ¢y, co konstansokat, amelyekre

n+% n+%

<nl<ey-
er er
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minden pozitiv egész n-re.
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