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1. Legyen x1 = 1, x
n+1 =

√
x

n
+ 2. Igazoljuk, hogy

(a) Az sorozat monoton nő;
(b) A sorozat korlátos;
(c) A sorozat határértéke csak a 2 lehet.

2. Legyen x1 = 1, x
n+1 =

6

5 − x
n

. lim x
n

=?

3. Igazold, hogy minden számsorozat előállítható egy 0-hoz tartó és egy végtelenhez tartó sorozat szorza-
taként.

4. Bizonyítsd be, hogy tetszőleges n pozitív egészre n! >

(

n + 1

e

)

n

, és n ≥ 7 esetén n! <
nn+1

en

.

5. Bizonyítsd be, hogy ha a
n
≥ 0, és a

n
→ a, akkor

√
a

n
→

√
a.

6. Tegyük fel, hogy a
n
→ 1. Mit mondhatunk az (a

n
)n sorozat határértékéről?

7. Mutass példát olyan a
n

és b
n

sorozatokra, amikre a
n
− b

n
→ 0 és a

n
/b

n
→ ∞.

8. Melyik nagyobb? Az e szám vagy

(

1 +
1

n

)

n+
1

2

?

Házi feladatok

9. Legyen a1 = 100, a
n+1 =

√
a

n
+ 6. Igazold, hogy a sorozat monoton és korlátos. Mi lehet a határértéke?

10. Legyen a1 = 1 és a
n+1 = a

n
+

1

a100
n

ha n ≥ 1. Korlátos-e ez a sorozat? Mi a határértéke?

11. Mi legyen 00, ∞0 és 0∞?

12. Bizonyítsd be, hogy
n + 1 < e1+

1

2
+···+

1

n < 3n.

13. Mutass olyan pozitív c1, c2 konstansokat, amelyekre

c1 ·
nn+

1

2

en

< n! < c2 ·
nn+

1

2

en

minden pozitív egész n-re.
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