Valés analizis gyakorlat, 2010. november 22.
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3. Szamitsuk ki a lim hatarértéket, ha a) a pozitiv egész; b) a pozitiv racionalis; ¢) pozitiv valos;
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d) «a tetszoleges valos szam.
4. Tgazoljuk, hogy tetsz6leges ¢ valés szamra az x — x¢ fiiggvény minden pozitiv helyen folytonos.

5. Tudjuk, hogy lim, . ..{x} nem létezik. Mutassunk példat olyan x, sorozatra, amire x \, —oo és az
{z,,} sorozatnak nincs hatarértéke.

6. Legyen f értelmes a 0 egy jobboldali pontozott kornyezetében. Bizonyitsuk be a definiciobol és az
atviteli elvvel is, hogy ha liIEo f(z) és lim f(1/x) koziil valamelyik létezik, akkor a masik is létezik, és
egyenléek.

7. Igazoljuk, a definiciébol és az atviteli elvvel is, hogy ha f korlatos az o egy pontozott kérnyezetében és
lim g = 0, akkor lim(fg) = 0.

8. Vezessiik le be a fliggvényekre vonatkozo rendér-elvet a sorozatokra vonatkozd rendér-elvbél és az
atviteli elvbdl.

9. Legyen f : [a,b] — [a,b] folytonos fliggvény, és legyen p € [a,b]. Definidljuk a po,p1,... sorozatot a
Po = D, Pnt1 = f(pn) rekurzioval. Igazoljuk, hogy ha a T, = {p, : n = 0,1,2,...} halmaz zart, akkor
véges.
Hazi feladatok:
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11. Igazoljuk, a definiciobol és az atviteli elvvel is, hogy ha f korlatos az a szam egy pontozott kornyeze-
tében, g folytonos a-ban és g(a) = 0, akkor fg folytonos a-ban.

12. Legyen « torlodési pontja az A halmaznak, és legyen f értelmes az A és az « hely egy pontozott
kornyezetének kozos részében. Bizonyitsuk be, hogy léteznek olyan B, C C A halmazok, amelyeknek «
torlodasi pontja, tovabba

lim f(z)= lim f(x) ¢és lim f(z)= lim f(2).
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13. Vezessiik le be a fiiggvényekre vonatkozo végtelen renddr-elvet a sorozatokra vonatkozé végtelen renddr-
elvbdl és az atviteli elvbdl.

14. Tgazoljuk, hogy ha f és g folytonos az a pontban és f(a) > 0, akkor az f9 fiiggvény is folytonos a-ban.
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