
Valós analízis gyakorlat, 2010. november 25.

1. Igazoljuk, hogy ha a > b > 0, akkor x → ∞ esetén xa nagyságrendje nagyobb, mint xb nagyságrendje.

2. Rakjuk sorba nagyságrend szerint a következő függvényeket (x → ∞):
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4. Mutassunk tetszőleges f : R → R függvényhez olyan g, h függvényeket, amelyekre lim
∞

g = lim
∞

h = ∞ és

f = g − h.

5. Vezessük le a Bolzano-Darboux tételt abból, hogy minden intervallum összefüggő. (Egy H ⊂ R halmaz
„összefüggő”, ha a következő teljesül: valahányszor A, B olyan diszjunkt nyílt halmazok, amelyekre H ⊂
A ∪ B, akkor H ⊂ A vagy H ⊂ B.)

6. Legyen f1, f2, . . . olyan függvények egy sorozata, amelyek határértéke ∞-ben ∞. Igazoljuk, hogy ezekhez
létezik olyan g függvény, ami az összes fn-nél gyorsabban tart ∞-hez, és létezik olyan h függvény is, ami
szintén ∞-hez tart, de az összes fn-nél lassabban.

7. Igazoljuk, hogy ha egy testben igaz a Bolzano-Darboux tétel, akkor a test izomorf R-rel.

8. Hány folytonos R → R függvény van?

Házi feladatok:

9. Igazoljuk, hogy tetszőleges a > 1, b > 0 és ε > 0 esetén axε

nagyságrendje nagyobb, mint xb nagyság-
rendje.

10. Rakjuk sorba nagyságrend szerint a következő függvényeket (x → +0):
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11. Mutassunk tetszőleges f : R → R függvényhez olyan g, h függvényeket, amelyekre lim
+0

g = lim
+0

h = 0

és f = g/h.

12. Igazoljuk, hogy ha egy testben igaz a Weierstrass-tétel, akkor a test izomorf R-rel.

13. Létezik-e olyan folytonos [0, 1] → R fügvény, ami minden valós számot véges és páros sokszor vesz fel?
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