Valo6s analizis ZH, 2010. november 5.

Matematika BSC 1. évfolyam, ,,intenziv” szint

Mindegyik lapra irjatok ra a neveteket és legalabb az egyikre a gyakorlatvezet&tok nevét.
Minden feladat 1 legfeljebb pontot ér. Részpontszam is kaphato.

Az osztalyzat az elért pontok szama, kerekitve.

Az {réeszkozokon kiviil més segédeszk6z nem haszndhaté. (Szdmoldgép sem.)

Az el6addson és a gyakorlaton szerepelt &llitasok bizonyitas nélkiil felhasznalhatdk, ha pontosan
idézitek. (Pl. ,,Volt eléaddson, hogy...”)

1. Legfeljebb mekkora lehet a®b?c, ha a, b, c nemnegativ valés szdmok, és a + 2b + 3¢ = 57?

2.
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3. Mutass példat olyan ng szamra, amire igaz, hogy tetszoleges n > ng esetén
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4. Definidljuk az ()%, sorozatot a kovetkezd rekurziéval: legyen o1 = 3v/2, és x,1 = ,han > 1.

n
Mi a sorozat limesz szuperiora?

5. Mutass példat olyan asszociativ o : P(R) x P(R) — P(R) miiveletre (ami tehat R barmely két X, Y
részhalmazahoz rendel egy djabb X oY részhalmazt), amire nézve az unié balrdl disztributiv, de jobbrél
nem disztributiv.

6. Bizonyitsd be, hogy tetszoleges (a,) valds szamsorozatra

1\ L can
lim inf (1 + —) — liminf 50
n

7. Bizonyitsuk be, hogy ha egy arkhimédészien rendezett testben minden Cauchy-sorozat konvergens, akkor
a testben igaz a legkisebb fels6 korlat tétele is.



