Valés analizis javité ZH, 2010. december 17.

Matematika BSC 1. évfolyam, ,,intenziv” szint

Mindegyik lapra irjatok ra a neveteket, és legalabb az egyikre a gyakorlatvezet&tok nevét.
Minden feladat 1 legfeljebb pontot ér. Részpontszam is kaphato.
Az {réeszkozokon kiviil més segédeszk6z nem haszndlhaté. (Szdmoldgép sem.)

Az eléaddson és a gyakorlaton bizonyitott allitdsok felhasznédlhatdk, ha pontosan idézitek.

Gy = min (maX <|:max<Zl,Z22) + J+075:|;M7 1> 75>

Ertékelés:

ahol Gy a gyakorlati jegy, Z1, Zo és J a hiarom ZH-n kapott pontszam, M a megajanlott
gyakorlati jegy.
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1. Legyen a; = 10 és a,,4+1 = . lima,, =7
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3. Bizonyitsd be, hogy tetszoleges ai, as, ... valdos szdmsorozatra
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lim inf — 2 > liminfa, és limsup L 2 < lim sup a,,.
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4. Van-e olyan folytonos f : R — R fiiggvény, amire f(f(z)) = —z minden z-re?

5. Bizonyitsd be, hogy ha f : R — (0, 00), és minden z,y > 10-re (f(2))¥"") < f(y),
akkor f-nek van hatarértéke a co-ben, és a hatarérték véges.

6. [gazold, hogy ha egy rendezett testben teljesiil a Bolzano-Weierstrass tétel, akkor
a test izomorf R-rel.

7. Nevezziik , hangjegynek” a sik olyan ponthalmazait, amik egy korvonalbdl és egy
hozza huzott érinté szakaszbdl allnak. Bizonyitsd be, hogy minden olyan halmaz,
amelynek elemei paronként diszjunkt hangjegyek, megszamlalhaté.



