Valés analizis gyakorlat, 2012. szeptember 14.

1. Igazoljuk, hogy az implikacié balrdl disztributiv a diszjunkciéra nézve.

2. Igaz-e, hogy
(AAB)AC = AA(BAC);

(AAB)NC = (AnC)A(BNCO);
(AAB)UC = (AUuC)A(BUC)?
3. Igazoljuk, hogy tg 1° irracionalis.

4. Igazoljuk, hogy
I <32
>3 s Un
5. Legfeljebb mekkora lehet zy, ha z,y > 0 és a) z +y = 10; b) 2z + 3y = 107
6. Mi az 2° — 2° fiiggvény maximuma a [0, 1] intervallumban?
7. Hany részre osztja a sikot n dltalanos helyzeti egyenes?
8. Legyen u,, az n-edik Fibonacci-szam.

(a) w4+ ug + ... + ugy, =7
(b) U1+U3+...+UQ7H_1 :?
9. Legyen NOR(z,y) = —=(zVy). Csupan a NOR miiveletet felhasznalva sokféle kifejezést készithetiink,
pl. NOR(z,NOR(NOR(z,y), NOR(z,x))). (a) Mutassuk meg, hogy bérmilyen n-véltozds logikai
fiiggvényt eléallithatunk igy!
(b) Keress a NOR helyett mas kétvéaltozds logikai fiiggvényeket, amikre ugyanez a tulajdonsdg
teljestil!
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A Texas Instruments SN7402N integralt dramkore, ami 4 fliggetlen NOR logikai kaput tartalmaz

10. Legyen f(x1,xs, ..., x,) egy n-valtozos Boole-fliggvény (azaz olyan fiiggvény, ami n darab igaz/hamis
értékhez rendel egyetlen igaz/hamis értéket). Bizonyitsuk be, hogy az f(x1,xo, ..., x,) figgvény akkor
és csak akkor irhaté fel csupan a valtozojelek, zardjelek és az implikacié miivelet (=) felhasznédldsaval,
ha

Jke{1,2,...,n} (Vazl, ..o, Ty € {igaz, hamis} (xk = f(x1,29,... ,xn))>

Hazi feladatok
11. (a) Igaz=e, hogy az implikaci6 jobbrdl disztributiv a konjunkciéra nézve?
(b) Igaz=e, hogy az implikacié balrdl disztributiv a konjunkciéra nézve?
12. Milyen nagy térfogatt hengert lehet beleirni egy egységnyi sugart gombbe?

13. Igaz-e, hogy egy H halmaz részhalmazai a szimmetrikus differencidval és a) a metszettel; b) az
uniéval egységelemes gytirit alkotnak?

14. Hany részre osztja a teret n altalanos helyzeti sik?
15. Az ag, aq, ..., a, pozitiv szamokra a1 —ap > 1 teljesil k = 0,1,...,n—1 esetén. Bizonyitsuk be,

hogy
1 1 1 1 1 1
1+—(1+ 1+ <(1+=)(1+=)...(1+—).
Qo a; — Qo A, — Qo Qo aq Qp,

16. Legyenek Aj, A,, ... nemiires, véges halmazok és tetszdleges n pozitiv egészre f,, egy A, 1-bol
A,-be képezo fiiggvény. Igazoljuk, hogy létyezik olyan végtelen xq, xs, ... sorozat, amire tetszdleges n
esetén x,, € A, és f,(rny,) = x,. (Konig-lemma)
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