Valos analizis gyakorlat, 2012. oktober 10.

1. Bizonyitsuk be, hogy ha a, > 0, és a,, — a, akkor \/a, — /a.
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3. Mutass példat olyan a, és b, sorozatokra, amikre (a, — b,) — 0, és a, /b, — oo.
4. Tegyiik fel, hogy a,, — 1. Mit mondhatunk az (a, )" sorozat konvergencidjardl és hatarértékérsl?
5. Bizonyitsuk be, hogy ha a, — 1, és a (b,) sorozat korldtos, akkor a’» — 1.

6. Bizonyitsuk be, hogy ha 0 < A; < As, az (a,) egy [A1, As]-beli sorozat, tovabba b, — 0, akkor

by
a," — 1.

7. Bizonyitsuk be, hogy ha b, — B, és A > 0, akkor A’ — A5,

8. Bizonyitsuk be a stlyozott szamtani és mértani kozép kozotti egyenlétlenséget:

1
(allUl . . aw7l)m < w1a + ... +wnan’
ey <
wp + ... +w,
ha ay,...,a,,wy,...,w, > 0; egyenléség akkor all, ha a; = ... = a,.

Hazi feladat

9. Mi az alabbi sorozatok hatérértéke?
n?+ (n+2)3 nto02n 4 3n

n? —/(n?+1)(n* +2) (VA" + 1 — 27 4 n) (5746 — B)

10. Igazold, hogy minden szamsorozat eléallithato egy 0-hoz tartéd és egy végtelenhez tartd sorozat
szorzataként.

11. Bizonyitsuk be, hogy ha a, — A, b, — B, és A > 0, akkor a’» — AP.
12. Mi legyen 0°, oo® és 0°°7?
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