Valos analizis gyakorlat, 2012. oktober 17.

1. Bizonyitsuk be, hogy torlodasi pontok torlédasi pontja torlédéasi pont, avagy, ha ¢ torlodasi pontja
a (by) szdmsorozatnak, és (b,) minden eleme torlédasi pontja az (a,) sorozatnak, akkor ¢ torlédési
pontja (a,)-nek.

2. Mik a {\/n} sorozat torlédési pontjai?

3. Bizonyitsuk be, hogy barmely szdmsorozat (véges és végtelen) torlodasi értékei kozott van legna-
gyobb és legkisebb.

4. Ellen6rizziik a Cauchy-kritériumot az (—1)" és a (—1)"/4/n sorozatokra.

5. Vezessiik le a Cauchy-kritérium elégségességét az 1-dimenzids Helly-tételbdl.

6. Vezessiik le a Bolzano-Weierstrass tételt Borel fedési tételébol.

Hazi feladatok

7. Egy H halmazt nevezziink zartnak, ha a komplementere nyilt. Melyik halmaz zart az alabbiak
kozil?
0; Ry (ab); [a b Q@ R\Z

8. Igazoljuk, hogy

a) akdrhany zért halmaz metszete is zart;

b) véges sok zart halmaz unidja is zart;

c¢) ha Z C R zért halmaz és a,, € Z minden n-re, akkor az (a,) sorozat torlddasi pontjai is Z-ben
vannak.

9. Bizonyitsuk be, hogy barmely szamsorzat torlodasi pontjainak halmaza zart.

10. Bizonyitsuk be, hogy ha egy arkhimédészien rendezett testben minden Cauchy-sorozat konver-
gens, akkor a testben igaz a legkisebb felsd korlat tétele is.
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