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1. Igaz-e, hogy miden függvény feĺırható egy páros és egy páratlan függvény összegeként?

2. Igaz-e, hogy ha f(x)2 páros, akkor f páros vagy páratlan?

3. Mik a Dirichlet-függvény periódusai?

4. Igazoljuk, hogy egy peridodikus függvéy periódusai az (R, +) addit́ıv csoportnak részcsoportját
alkotják.

5. Ha 0, a1a2 . . . egy [0, 1]-beli szám tizedestört alakja, akkor legyen f(0, a1a2 . . .) = lim sup
a1 + a2 + · · · + a

n

9n
.

Igazoljuk, hogy minden y ∈ [0, 1]-re0 f−1(y) sűrű [0, 1]-ben.

6. Fel lehet-e bontani az x2 függvényt két periodikus függvény összegére?

7. Konstruáljunk olyan f : R → R függvényt, ami minden intervallumban minden valós értéket
felvesz.

Házi feladatok

8. Konstruáljunk olyan f : R → R függvényt, ami minden intervallumban minden polinommal
legalább egy pontban megegyezik.

9. Van-e olyan f : R → R függvény, ami minden intervallumban minden R → R függvénnyel legalább
egy pontban megegyezik?

10. Van-e olyan f : R → R függvény, ami minden intervallumban minden folytonos R → R

függvénnyel legalább egy pontban megegyezik?

11. Igazoljuk, hogy van két olyan olyan periodikus függvény, amelyek összege az identitásfüggvény.
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