Valos analizis gyakorlat, 2012. oktober 26.

1. Igaz-e, hogy miden fliggvény felirhaté egy paros és egy paratlan fliggvény Osszegeként?
2. Igaz-e, hogy ha f(x)? pdros, akkor f paros vagy paratlan?
3. Mik a Dirichlet-fliggvény periddusai?

4. Igazoljuk, hogy egy peridodikus fiiggvéy periédusai az (R, +) additiv csoportnak részcsoportjat
alkotjak.
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5.Ha0,ajas ... egy [0, 1]-beli szam tizedestort alakja, akkor legyen f(0, ajas ...) = limsup 5
n

Igazoljuk, hogy minden y € [0, 1]-re0 f~!(y) siiri [0, 1]-ben.

6. Fel lehet-e bontani az x? fiiggvényt két periodikus fiiggvény osszegére?

7. Konstrualjunk olyan f : R — R fiiggvényt, ami minden intervallumban minden valds értéket
felvesz.

Hazi feladatok

8. Konstrudljunk olyan f : R — R fliggvényt, ami minden intervallumban minden polinommal
legalabb egy pontban megegyezik.

9. Van-e olyan f : R — R fiiggvény, ami minden intervallumban minden R — R fiiggvénnyel legalabb
egy pontban megegyezik?

10. Van-e olyan f : R — R fiiggvény, ami minden intervallumban minden folytonos R — R
fliggvénnyel legaldbb egy pontban megegyezik?

11. Igazoljuk, hogy van két olyan olyan periodikus fiiggvény, amelyek 6sszege az identitasfiiggvény.
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