Valés analizis gyakorlat, 2012. november 7.
1. Ellenorizziik a folytonossag definicidjat; adjunk meg € > 0-hoz jé J-t, vagy olyan e-t, amihez

nincs 6.
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2. Azt mondjuk, hogy az U halmaz "kornyezete” az a szamnak, ha a szam belsé pontja U-nak, azaz
Jr > 0 B(a,r) C U. Igazoljuk, hogy az f fiiggvény akkor és csak akkor folytonos a-ban, ha f(a)
barmely kérnyezetének f szerinti 6sképe kornyezete a-nak.

a=4.

3. Bizonyitsuk be, hogy ha egy R — R fiiggvény minden raciondlis pontban folytonos, akkor van
olyan irracionélis pont is, ahol folytonos.

4. frjuk fel a definiciot kvantorokkal és €, 9, P, @) stb. betiikkel:

lim f = 1; t—lilﬁos(t) =0; Cliﬂ_log(C) = —00

5. Hatarozzuk meg az alabbi hatarértékeket, és mindegyik esetben ellendrizziik a definicidt.

(a) lim 1; (b) lim 2% (¢) lim x—i—l;
z——0 1 T— —00 r—00 \/E

6. Mutass példat olyan R — R fiiggvényre, aminek minden pontban 0 a hatarértéke, de a fiiggvény
nem azonosan 0.

7. Bizonyitsuk be, hogy ha f : R — R periodikus és lim f létezik, akkor f konstans.

8. Van-e olyan R — R fiiggvény, aminek mindenhol co a hatérértéke?

Hazi feladatok

9. Ellendrizziik a folytonossag definicigjat; adjunk meg ¢ > 0-hoz jo d-t, vagy olyan e-t, amihez
nincs 9.
ozt

a) f(x) =[z],a=3; b) f(x) P

10. Igazoljuk, hogy egy f : R — R fliggvény akkor és csak akkor folytonos minden pontban, ha
minden nyilt halmaz 6sképe nyilt.

11. frjuk fel a definiciot kvantorokkal és €, 9, P, @) stb. betiikkel.

a=3.

li{nf =o0; lim s(n)=2; lim g(§) = —o0c; lim s(w)=2;

n—mno—0 E—o0 w—wo—0

12. Hatarozzuk meg az alabbi hatarértékeket, és mindegyik esetben ellenorizziik a definiciét.
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13. Bizonyitsuk be, hogy ha egy R — R fiiggvénynek akarmilyen kicsi periédusa létezik, és legalabb
egy pontban folytonos, akkor konstans.
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