Valo6s analizis ZH, 2012. december 10.

. Legyen f : R — R folytonos, és tegyiik fel, hogy f(2012) = 0. Bizonyitsuk be,
hogy van olyan x valds szam, amire f(z) = x vagy f(z) = —x.

. Legyen az ay, ..., a, € [0, 1] szdmok szamtani kézepe A. Bizonyitsuk be, hogy

a(l—a)+...+an(l —ay,)
n

< A(1— A).

. Legyen f : R — R folytonos, és tegyiik fel, hogy lim f > 0 és lim f > 0.
T—00

T——00
Bizonyitsuk be, hogy f értékkészletének infimuma pozitiv.

. Legyen lim (\3/ 1+ 23 —ZL‘) = «a. Hatarozzuk meg « értékét, és adjunk meg minden
T—00
€ > 0-hoz olyan K-t, hogy x > K esetén ’\3/1 +a3—x— Oz’ < ¢ teljesiiljon.

. Tegyiik fel, hogy az f : [a,b] — R fiiggvény rendelkezik a kovetkezd tulajdonsaggal:
valahdnyszor x, € [a,b], z, — z és az ( f (xn)) sorozatnak van hatérértéke, akkor
lim f(x,) < f(z). Bizonyitsuk be, hogy f-nek van legnagyobb értéke [a, b]-ben.
n—o0

. Az f: R — (0, 00) fiiggvényre teljesiil, hogy f(z) > f(y)'+(/%) minden z,y > O-ra.
Bizonyitsuk be, hogy a lim f hatarérték létezik.
T—r00

. Tegyiik fel, hogy az f : R — R fiiggvényre teljesiil, hogy

f(x) +cos(z —y) < f(y) +1

minden z, y-ra. Bizonyitandd, hogy f konstans.



