Elemi matematika gyakorlat, 2012. szeptember 19.

1. Oldjuk meg a pozitiv egészek halmazan az abc 4+ ab + ac + bc —a — b — ¢ = 50 egyenletet.
KoMalL férum alapjan
2. Melyek azok a kétjegyti, paros ab szamok, amelyek 6todik hatvanya ab-re végzodik?
(Tanéarképzé f6iskoldk matematika versenye, 1973; KoMal)
3. Tegyiik fel, hogy a, b, n, k pozitiv egészek, n paratlan, p paratlan primszam, és a™ + b* = p*.
Igazoljuk, hogy az n a p-nek nemnegativ egész kitevos hatvanya.

KoMal.
4. Oldjuk meg az egész szamharmasok halmazan az
3+ 3y° 4+ 923 = 9zyz
egyenletet.
Kiirschak
5. Milyen n, k nemnegativ egészekre teljesiil, hogy 2" — 1 = 3¥?
Arany D.

6. TetszOleges pozitiv egész m-re jelolje s(m) az m szamjegyeinek az Osszegét. Hatdrozzuk meg
az Osszes olyan n pozitiv egészt, amelynek egyetlen szamjegye sem nulla, és teljesiti az

s(n?) = 25M
Osszefliggést.
KoMaL

7. Igazoljuk, hogy ha 0 < a < b < ¢ < d olyan pératlan egész szamok, amikre a 4+ d és b+ c is
2-hatvany, tovabba ad = bc, akkor a = 1.

Olimpia
8. Legyenek a és b olyan pozitiv egész szamok, hogy minden n pozitiv egész szamra a” + n
osztéja b™ 4+ n-nek. Igazoljuk, hogy a = b.

KoMalL

9. Igazoljuk, hogy ha a > 1, z, y pozitiv egészek és axy — 1|(ax? — 1)?, akkor x = y.
Olimpia
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