Elemi matematika gyakorlat, 2012. november 14.

1. Egy derékszogii haromszog befogéinak hossza a és b, atfogdja c. A b befogéhoz irt kor (ami
kiviilrdl érinti a befogdt és a masik két oldal meghosszabbitasat) sugara gp. Igazoljuk, hogy
b+ c¢=a+ 20, (KoMaL)

2. A hegyesszogii ABC' héaromszog C-bél induld szogfelezoje messe a szemkozti oldalt az F
pontban. Az F-bdl a BC, illetve C'A oldalakra bocsatott merdlegesek talppontjai rendre P
és (). Legyen M az AP és B(Q) egyenesek metszéspontja. Bizonyitsuk be, hogy AB és CM
meréleges egymésra. (KéMal)

3. Bizonyitsuk be, hogy egy derékszogii haromszogben a hegyesszogek szogfelezoinek és a
koriilirt kornek a metszéspontjai, valamint a befogok és a beirt kor érintési pontjai egy egyene-
sen vannak. (KoMaL)

4. Az A, B,C, D pontok ebben a sorrendben egy egyenesre esnek. Az egyenes egyik oldalan
rajzoljuk meg az ABFE és C'DF szabalyos haromszogeket. Legyen G az ACE és BDF korok
metszéspontja az ABC'D egyenes ugyanazon oldalan. Igazoljuk, hogy

AGD< = 120°.
(KéMal)

5. Az egység oldali, szabalyos ABC haromszoget gy mozgatjuk a 120°-0s XOY szog tar-
tomanyaban, hogy az A csiucs az OX szarra, a B cstucs az OY szarra illeszkedik, és az AB
egyenes elvalasztja egymastol a C és az O pontot. Hatarozzuk meg a C' cstics mértani helyét.

(KéMal)

6. Az ABC haromszog A és B cstucsabdl induld szogfelezoje a szemkozti oldalakat Aj-ben, illetve
Bi-ben metszi. Az A, B; félegyenesnek a haromszog koriilirt korével alkotott metszéspontja P.

Bizonyitsuk be, hogy
1 1 1

PA_PB T PC

(KéMalL)

7. Az ABCD hurnégyszog atléinak metszéspontja X. Az ABX és C'DX korok masodik
metszéspontja Y. Vegyiik fel a Z pontot gy, hogy a BZC és AY D haromszogek hasonléak
legyenek. Mutassuk meg, hogy ha a BZCY négyszog konvex, akkor érinténégyszog. (KéMal.)

8. Adott az ABC'D konvex négyszog és a belsejében a P pont ugy, hogy AP = CP, ABC<1 =
APD< és CDA< = CPB<«. Mutassuk meg, hogy

DA-AB-BP=BC-CD-DP.

(KéMal)
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