Valés analizis gyakorlat, 2012. marcius 28.

1. (a) Igazoljuk, hogy ha p mérték egy o-gytiriin, akkor a o-véges halmazok o-gyfiriit alkotnak.
(b) Milyen o-algebrat generdlnak a o-véges halmazok?

2. Keresstink példakat totdlisan o-véges és nem totalisan o-véges mértékterekre.

3. Legyen f(z) = { ? Ez i i 8 g(x) = |z] és h(zx) = [r]. Hatdrozzuk meg a fi;, fi,, fi;, Lebesgue-

Stieltjes kiilso mértékeket és a mérheté halmazok rendszerét.

4. Legyen f : R — R monoton nové fiiggvény, és tetszéleges a < b esetén ui([a,b]) = f(b+0)— f(a—0).
Milyen mértéket general ez a fiiggvény?

Hazi feladatok

5. Legyen f : R — R monoton névé fiiggvény, és tetszoleges a < b esetén pu((a, b)) = f(b—0)— f(a+0).
Milyen mértéket general ez a fiiggvény?

6. Legyen f : I — R szigortian monoton novd, folytonos fiiggvény. Bizonyitsd be, hogy tetszdleges
H C I-refig(H) = A(f(h)). Mutasd meg, hogy H akkor és csak akkor y1p-mérhetd, ha f(H) Lebesgue-
mérheto.

A kovetkez6 6ran, irasban beadando feladat

7. beadandd hazi feladat. Legyen f : R — R monoton nové fiiggvény, és py az f éaltal generdlt
Lebesgue-Stieltjes mérték. Igazold, hogy tetszoleges Borel-mérheté H halmazhoz léteznek olyan F),
B C H és Gs K D H halmazok, amikre ps(B) = pup(K) = pp(H).

Szorgalmi (irdasban beadhatd, Peddl Medal pirospontokra bevalthatd) feladat
7. Tegyiik fel, hogy A C [0, 1] Lebesgue-mérhetd, és valahdnyszor x,y € [0, 1] szdmok tizedesjegyei

véges sok kivétellel megegyeznek, akkor = és y egyszerre eleme vagy nem eleme A-nak. Igazoljuk, hogy

A(A) =0 vagy AN(A) = 1.
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