Valos analizis gyakorlat, 2012. aprilis 18.
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2. Igazoljuk, hogy ha f > 0 a p-mérhetd, pozitiv mértékli A-n, akkor [, fdu > 0.

1. Legyen A C R Lebesgue-mérheté halmaz, és xa(z) = { . Igazoljuk, hogy [ xadX = A(A).

3. Atirhatjuk-e az integral definici6jat felsd osszegekre?
4. Hogyan alkalmazhatjuk a monoton konvergencia tételt a
n T n
lim (1 + —) e dx
n—oo 0 n
hatarérték meghatarozasara?

5. [gaz-e, hogy ha f; > fo > ... nemnegativ, Lebesgue-mérhet6 fliggvények, akkor
lim/fn dA = /(lim fn) dA?

6. Legyen A = {1,2}, és pu: A — R a szdmossdgmérték. Mit mond ebben az esetben a Fatou-lemma?

7. Kicserélhetjiik-e a Fatou-lemméban a liminf-et limsup-ra?

Hazi feladatok

8. Mutassunk példat olyan korlatos, Lebesgue-integralhaté [a,b] — R fiiggvényre, ami nem Riemann-
integralhato.
9. Adott mérheté f: X — R fliggvényre melyikbol kovetkezik a masik?

(i) f integrélhaté X-en,

(ii) | f| integralhaté X-en.
10. Mutass példat olyan, pontonként konvergens f, : [0,1] — R fiiggvénysorozatra, amire lim fol fn
1étezik, de lim [ f, # [ lim f,.
11. Igaz-e, hogy béarmely korlatos, Lebesgue-integralhaté [a,b] — R fliggvényhez létezik olyan g :
[a,b] — R Riemann-integralhat6 fiiggvény, amire f = g m.m.?

A kovetkezo6 oran, irasban beadandé feladat

9. beadandd hazi feladat. Vezesd le be a Fatou-lemmabdl a monoton konvergencia tételt.

Szorgalmi (irdsban beadhaté, Pedil Medal pirospontra bevalthatd) feladat

12. Létezik-e olyan f : R — [0, 00) mérhetd fiiggvény, amelynek minden intervallumon +oo az in-
tegralja?
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