Valés analizis gyakorlat, 2012. majus 2.

1. Egészitsiik ki ugy, hogy igaz legyen: ha f : (a,b) — R konvex, és ........cccccoiviiiiniiiiiiiiiiiiiiiie ,
akkor f abszolut folytonos.

2. Nevezziink egy u véges Borel-mértéket folytonosnak, ha az z — pu((—o0,z)) fliggvény folytonos.
Mutass példat olyan mértékre, ami folytonos, de nem abszolut folytonos.

3. Mi a Lebesgue-mérték Radon-Nikodym derivaltja?

4. (a) Mi a kapcsolat az eloszlasfiiggvény és a siirliségfiiggvény kozott?

(b) Igazoljuk, hogy egy valésziniiségi valtozénak akkor és csak akkor van stiriiségfiiggvénye, ha az
eloszlasfiiggvénye abszolit folytonos.

(A ¢ valésziniiségi valtozénak az f siriiségfiiggvénye, ha tetszoleges H Borel-halmazra P({ € H) =

[ fdX.)

5. Tegyiik fel, hogy f : R — R Lipschitz, és Va,y |f(z) — f(y)| < K|z — y|.
(a) Igazoljuk, hogy f valamilyen mérheté g fiiggvény (Lebesgue-)integralfiiggvénye.
(b) Mutassuk meg, hogy |g| < K m.m.

Hazi feladatok

6. Egészitsd ki gy, hogy igaz legyen: ha f : [a,b] — R konvex, és ......cccccocvvriiiiiiiiiiniiiniiennn, ,
akkor f abszolut folytonos.

7. Igaz-e, hogy ha f abszolit folytonos, és szigorian monoton névé [a, bj-n, akkor az inverze is abszolut
folytonos?

8. Milyen Radon-Nikodym derivalt a feltételes varhato érték?
A kovetkez6 6ran, irasban beadando feladat

11. beadandé hazi feladat. Bizonyitsd be, hogy ha f és g abszolit folytonosak [a, b]-n, akkor f - g
is abszolit folytonos |a, b]-n.

Szorgalmi (irdsban beadhatd, Ped4l Medal pirospontra bevalthatd) feladat

9. Konstrudlj olyan f : [0,1] — [0, 1] folytonos fliggvényt, amely nem abszolit folytonos, de eldall két
abszolut folytonos fliggvény kompoziciéjaként.

10. Igaz-e, hogy minden differencidlhatd, abszolit folytonos fliggvény eloall két differencialhaté mono-
ton fliggvény kiilonbségeként?
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