Elemi matematika gyakorlat, 2013. szeptember 18.

1. Melyek azok a kétjegyti, paros ab szdmok, amelyek 6todik hatvanya ab-re végzédik?
Tanéarképzo féiskolak matematika versenye, 1973; KoMal

2. Oldjuk meg a pozitiv egészek halmazan az abc + ab + ac + bc — a — b — ¢ = 50 egyenletet.
KoMalL férum alapjan

3. Milyen n, k nemnegativ egészekre teljesiil, hogy 2" = 3% 4 17
Arany D., 1983

4. Igazoljuk, hogy ha n > 1 egész és 2" — 1 oszthatd n-nel, akkor n oszthatd 5H-tel.
KoMalL

5. Igazoljuk, hogy 10-es szamrendszerben az 111 ...1 szdm minden pozitiv osztdja 1-re végzddik.

5n
KoMalL B.4051.

6. Mik azok az n pozitiv egészek, amikre n?|2" + 17

IMO 1990/3
7. Oldjuk meg az egész szamharmasok halmazan az
3+ 3y° 4+ 92° = 9ryz
egyenletet.

Kiirschak, 1983
Hazi feladatok

8. Tetszbleges pozitiv egész m-re jelolje s(m) az m szamjegyeinek az Gsszegét. Hatdrozzuk meg az
Osszes olyan n pozitiv egészt, amelynek egyetlen szamjegye sem nulla, és teljesiti az

s(n?) = 2s(n)

Osszefliggést.
KoMalL

9. Igazoljuk, hogy ha 0 < a < b < ¢ < d olyan paratlan egész szamok, amikre a + d és b + c is
2-hatvany, tovabba ad = bc, akkor a = 1.
IMO 1984/6

10. Igazoljuk, hogy ha n > 1 és n|3" 4 4™, akkor 7|n.
KoMalL

11. Mely a, b, ¢ pozitiv egész szamok esetén igaz az, hogy 2¢ — 1 oszthaté b-vel, 2° — 1 oszthaté c-vel,
és 2¢ — 1 oszthatd a-val?
KoMal B.4191.

12. Tetszoleges, pozitiv egész szamokbol 4ll6, nem iires H halmazra jeldljiik Inko(H)-val a H eleme-
inek legnagyobb kozos osztojat. Mutassuk meg, hogy ha A pozitiv egész szamokbdl allo, véges, nem
iires halmaz, akkor

> (=2)" nko(H) > 0.

PAHCA
KoMaL A. 492. (Pach Péter P4dl)
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