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1. Legyen a, b > 0. Bizonýıtsuk be, hogy a
√

4a(a− x) és
√

4b(b+ x) függvények grafikonjai
merőlegesen metszik egymást.

2. Egy-egy alkalmas függvény differenciálásával számı́tsuk ki a következő határértékeket.

lim
x→0

cos3 x+ ex − 2

x
lim
x→0

sh x

log2(1 + x)

3. Legyen a belső pontja D(f) ⊂ R-nek. Melyik álĺıtásból következik melyik?
(a) Az f függvény a-ban lokálisan növekedő.
(b) Az f függvény a-ban lokálisan szigorúan növekedő.
(c) f ′(a) ≥ 0. (d) f ′(a) ≥ 0. (e) f ′(a) > 0. (f) f ′(a) > 0.

4. Igazoljuk, hogy ha f : [a, b] → R folytonos, akkor van olyan c ∈ (a, b), ahol f jobbról csökken,
vagy jobbról nő.

5. Igaz-e, hogy ha f : R → R minden pontban jobbról lokálisan növekvő, akkor f monoton nő?

6. Írjunk fel olyan algebrai differenciálegyenletet, aminek a cos ln x függvény megoldása.

7. Konstruáljunk olyan R → R függvényt, ami egyetlen pontban sem lokálisan növekvő vagy
csökkenő sem jobbról, sem balról.

8. Igazoljuk, hogy f : R → R minden pontban lokálisan növekvő, akkor f monoton nő.

Házi feladatok

9. Legyen a, b > 0. Bizonýıtsd be, hogy az x2 − y2 = a és xy = b görbék merőlegesen metszik
egymást.

10.
lim
x→1

(

(x− 1) tg
πx

2

)

=? lim
x→∞

sin ln x

x
=? lim

x→1
(2− x)tg

πx

2 =?

11. Konstruálj olyan folytonos R → R függvényt, ami egyetlen pontban sem lokálisan növekvő
vagy csökkenő.

12. Írj fel olyan algebrai differenciálegyenletet, aminek a
√
1 + sin x+ ex függvény megoldása.

A következő órán, ı́rásban beadandó házi feladat

BA4.
lim
x→0

(x+ ex)1/x =?

Szorgalmi (́ırásban beadható, Pedál Medál pirospontra beváltható) feladat

PM3. Konstruáljunk olyan folytonos R → R függvényt, ami egyetlen pontban sem lokálisan
növekvő vagy csökkenő.
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