Valos analizis gyakorlat, 2013. marcius 20.

1. f_ll sgnx dr =? Mia (—1, —%, %, 1) felosztashoz tartozo alsé, felsd, illetve oszcillacids Osszeg?

2. Szamitsuk ki az ff % Riemann-integralt. (Valasszunk olyan felosztést, amikor az osztépontok
mértani sorozatot alkotnak.)

3. Mennyi a Dirichlet- és a Riemann-fiiggvény als6 és felsé integralja [0, 1]-ben?
4. Mi lehetne az integralkozelité osszegekre vonatkozé Cauchy-kritérium?

5. Bizonyitsuk be, hogy ha f, ¢ : [a,b] — R korldtos fliggvények, akkor

b b b b —b —b —b —b
/f+/g§/(f+g)§/f+/g§/ <f+g)§/f+/g-
Mutassunk példat olyan f, g fiiggvényekre, amikor egyik egyenlotlenségben sem &ll egyenloség.

6. Igazoljuk, hogy ha f Riemann-integrélhaté [a, b]-ben, akkor van olyan pont, ahol folytonos.

7. Legyen f : [a,b] — R olyan korlatos fiiggvény, aminek [a,b] minden belsé pontjaban 0 a
hatarértéke. Igazoljuk, hogy f Riemann-integralhatd, és az integralja 0.

Hazi feladatok
8. Mi lehetne a felso és alsé integralkozelitd osszegekre vonatkozé Cauchy-kritérium?
9. Szamitsd ki az [ 2P da integralt, ha p € R és 0 < a < b,

10. Igazold, hogy ha f : [0,1] — R korlétos fiiggvény, és

z—c, z€[0,1] z—c, 2€[0,1]

V06[071]< lim  f(z)— lim f(x)ﬁl),

akkor

A kovetkezo o6ran, irasban beadandd hazi feladat
BA10. Szamitsd ki az fol e’ dx integralt a definiciobol.
Szorgalmi (irdsban beadhatdé, Pedal Medal pirospontra bevalthatd) feladat

PM7. Igazold, hogy ha f integrélhaté [a, b]-ben, akkor kontinuum sok pontban folytonos.
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