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1.
∫ −2

−∞

1

x2 + x
dx =?

∫ −1

−2

1

x2 + x
dx =?

∫ 0

−1

1

x2 + x
dx =?

∫ ∞

1

1

x2 + x
dx =?

∫ ∞

−∞

dx

1 + x+ x2
=?

∫ b

a

dx
√

(x− a)(b− x)
=?

∫ ∞

−∞

dx

ch x
=?

2. Igaz vagy hamis?
(a) Ha f : [0,∞) → R folytonos, és

∫∞

0
f konvergens, akkor lim

∞
f = 0.

(b) Ha f : [0,∞) → R folytonos, és
∫∞

0
f konvergens, akkor lim inf

∞
f = 0.

(c) Ha f : [0,∞) → [0,∞) folytonos, és
∫∞

0
f konvergens, akkor lim sup

∞
f = 0.

(d) Ha f : [0,∞) → [0,∞) folytonos, és
∫∞

0
f konvergens, akkor lim inf

∞
f = 0.

(e) Ha f ≥ 0, akkor az
∫ β

α
f improprius integrál biztosan létezik.

3. Konvergens? Divergens?
∫ 1

0

dx

sin sin sin x

∫ 1

0

ex
2

√
x
dx

∫ ∞

0

[x]!

2x + 3x
dx

∫ 1

−1

dx

arc cosx

4. Milyen u, v valós számokra konvergens az

B(u, v) =

∫ 1

0

xu(1− x)v dx

Euler-féle Béta-integrál?

5. Milyen c számok esetén konvergens? Milyen c számok esetén abszolút konvergens?
∫ ∞

1

sin x

xc
dx

6. Igazoljuk, hogy ha f > 0, és az
∫∞

3
f improprius integrál konvergens, akkor az

∫ ∞

3

(

f(x)
)1− 1

log x dx

integrál is konvergens.

Házi feladatok

7.
∫ ∞

1

log x

x
dx =?

∫ 1

0

log x

x
dx =?

∫ ∞

−∞

dx

1 + x4
=?

∫ ∞

1

x log x

(1 + x2)2
dx =?

8. Igaz vagy hamis?
(a) Ha f : [0,∞) → R folytonos, és

∫∞

0
f konvergens, akkor f korlátos.

(b) Ha f : [0,∞) → R folytonos, és lim
∞

f = 0, akkor
∫∞

0
f konvergens.

(c) Ha f : [0,∞) → R folytonos, lim
∞

f = 0, és f integrálfüggvénye korlátos, akkor
∫∞

0
f konvergens.

9. Milyen a, b, c valós számokra konvergens?
∫ 1

0

(tg x)c dx

∫ 1

0

| log x|| log x|c dx
∫ 1

0

dx

(arc cos x)c

∫ π/2

0

(sin x)a(cosx)b dx

10. (a) Bizonýıtsuk be, hogy ha 0 < a < b, akkor

∣

∣

∣

∣

∫ b

a

sin(x2) dx

∣

∣

∣

∣

<
1

a
. (Integráljuk parciálisan.)

(b) Bizonýıtsuk be, hogy az

∫ ∞

0

sin(x2) dx improprius integrál konvergens.

(c) Abszolút konvergens-e az

∫ ∞

0

sin(x2) dx integrál?
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