
Komplex függvénytan ZH, 2014. október 20.

Mindegyik lapra ı́rjátok rá a neveteket.

Törekedjetek a világos, jól olvasható léırásra. (Csak arra adok pontot, amit el tudok olvasni.)

Minden feladat legfeljebb 1 pontot ér. Részpontszám is kapható. Az osztályzat az elért pontok

száma, kereḱıtve.

Az ı́róeszközökön ḱıvül más segédeszköz nem hasznáható.

1. Fejtsd Laurent-sorba a
z3 + 2

z(z + 1)
függvényt az 1 körül, az 1 < |z − 1| < 2 halmazon.

2. Legyen D1 = {z : 0 < Re z < 1, 0 < Im z} és D2 = {z : Re z > 0, Im z > 0}. Mutass példát
(képletet) D1 → D2 konform leképezésre.

3. Az f egészfüggvényre tetszőleges n pozit́ıv egész esetén Re f(1/n) = 1/n2. Mi lehet Re f(−1)?

4. Igazold, hogy ha f holomorf az 9
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< |z| < 11
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halmazon, akkor
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5. Legyen D a nýılt egységkörlemez, f(z) holomorf D, és tegyük fel, hogy f nem vesz fel 1-nél
nagyobb abszolút értékű valós értéket. Mutasd meg, hogy arccos f -nek létezik holomorf ága D-n.

6. Lehet-e az f függvény izolált szingularitása ef -nek pólusa?

7. Bizonýıtsd be, hogy ha f π szerint periodikus egészfüggvény, amire |f(z)| ≤ e|z|, akkor f konstans.
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