Valés analizis gyakorlat, 2014. februar 20.

1. (a) Milyen gyfir(it generalnak az [a, c0) alaki félegyenesek?
(b) Milyen o-gyfiriit generdlnak az [a, 00) alaki félegyenesek?
(c) Hany elem (mekkora szamossagi halmaz) generalja a Borel-halmazok o-gytiriijét?

2. (a) Igazoljuk, hogy ha egy halmaz benne van az A halmazrendszer dltal generdlt gytiriiben, akkor
benne van az A egy alkalmas véges részrendszere dltal generdlt gytirtiben is.

(b) Igazoljuk, hogy ha egy halmaz benne van az A halmazrendszer dltal generalt o-gytiriiben,
akkor benne van az A egy alkalmas megszamlalhaté részrendszere altal generalt o-gytriiben is.

3. Igazoljuk, hogy minden nyilt halmaz F,, és minden zart halmaz Gjy.

4. Bizonyitsuk be, hogy barmely f : R — R fiiggvény folytonossédgi pontjainak halmaza Borel, és
adjunk meg minél sziikebb Borel-osztalyt (pl. Gsoss0s0 ), aminek biztosan eleme.

5. Mérték-e a kiils6é Jordan-mérték a korlatos halmazok gytirtijén?

6. Legyen T az [a,b) X [c,d) alaku, félig nyilt téglalapok rendszere.

(a) Igazoljuk, hogy T félgytirti.

(b) Mi a 7T &ltal generalt gytiri?

(c) Igazoljuk, hogy tetszéleges f : T — R fliggvény akkor és csak akkor additiv, ha létezik olyan
g : R? = R fiiggvény, amire f([a,b) x [¢,d)) = g(b,d) — g(a,d) — g(b, ) + g(a,b).

Hazi feladatok

7. Legyen A és B o-gytlirli. Milyen halmazokbdl éll az AU B éltal generdlt o-gytiri?

8. Bizonyitsuk be, hogy az F,, illetve a G, tulajdonsagt halmazok rendszerei zartak a véges metszetre
és a véges unidra.

9. a) Igazoljuk, hogy megszamlalhaté sok slirti G5 halmaz metszete stirti Gy.

b) Igazoljuk, hogy @ € F,(R) \ G5(R).
10. Igazoljuk, hogy F,s,5(R™) C Gsos06 (R™).
11. Lehet-e egy végtelen o-gylirti szamossaga kontinuumnal kisebb?
12. Hany Borel-halmaz van R™-ben?
A kovetkezo oran, irasban beadandé hazi feladat

BA2. Legyen f, : [a,b] — R folytonos minden n-re. Bizonyitsd be, hogy az {x : f,(x) konvergens}
halmaz Borel, és adj meg minél szlikebb Borel-osztalyt, aminek biztosan eleme.
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