Valés analizis gyakorlat, 2014. aprilis 10.

1. Igaz-e, hogy minden differencidlhaté [—1, 1] — R fiiggvény abszolit folytonos?

2. Tgazoljuk, hogy minden korldtos véltozasu [a.b] — R fliggvény majdnem egyértelmiien el6allithat6
egy abszolut folytonos és egy szingularis fliggvény Ossdzegeként.

3. Igazoljuk, hogy ha a stirliségi pont definici6jaban a gombot kockara cseréljiik, akkor ekvivalens
definiciot kapunk.

4. a) Igazoljuk, hogy ha H C R? mérhet6, A(H) > 0, akkor H — H tartalmaz 0 koriili gdbmbét.
(Steinhaus tétele)
b) Igazoljuk, hogy ha A, B C RP mérhet6 pozitiv mértékii halmazok, akkor A+ B belseje nemiires.
(c) Igazoljuk, hogy ha A C RP pozitiv mértékii mérhet6 és B C RP pozitiv kiilsé mértékii halmaz,
akkor A + B belseje nemiires.

5. Mik a szinuszfiiggvény Lebesgue-pontjai? Mik altaldban egy folytonos fiiggvény Lebesgue-pontjai?

6. Hatarozzuk meg a Cantor halmaz karakterisztikus fiiggvényének Lebesgue pontjait.
Hazi feladatok
7. Egészitsiik ki ugy, hogy igaz legyen: ha egy ...................... fliggvény bal felsé derivaltja m.m.

nemnegativ, akkor monoton né.

8. Legyen A C R" Lebesgue-mérhetd, és da(r) az A halmaz Lebesgue-mérték szerinti felsd siirtisége
az x pontban. fRn dypd) =7

9. Melyik nagyobb? Egy R"™-beli halmaz tetszéleges pontjaban a halmaz Lebesgue-mérték szerinti
fels6 belso stirtisége, vagy a Lebesgue-mérték szerinti alsé kiilso stirtisége?

10. (a) Egy R"-beli halmaznak minden pontjdban pozitiv az alsé bels6 siirtisége. Igazoljuk, hogy a
halmaz Lebesgue-mérheto.
(b) Igazoljuk ennek felhasznaldsival, hogy (nem elfajuld) zart gombdk unidja Lebesgue-mérheté.

A kovetkezo oran, irasban beadandoé hazi feladat

BAS8. Ellenérizziik, hogy az f(z) = sin% fiiggvénynek van primitiv fliggvénye, de az x = 0 nem
Lebesgue-pontja.
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