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1. Legyen f(z,y) = (‘:2;?/22 Ellenérizziik, hogy fol (fol fd:p) dy #+ fol (fol fdy) dx. Azt is

+y?)
ellendrizziik, hogy f nem Lebesgue-integralhat6 a [0, 1]? négyzeten.

2. Tegyiik fel, hogy igaz a kontinuumhipotézis, és < a [0, 1] intervallum egy w; tipusu jélrendezése.
Legyen
A= {(z,y) € [0,z < y}.

(a) Igazoljuk, hogy A-nak minden vizszintes szekciéja nullmértékii.
(b) Igazoljuk, hogy A-nak minden fiiggéleges szekcidja teljes mértékii.
(c) Igazoljuk, hogy A nem mérheté a kétdimenzids Lebesgue-mérték szerint.

3. Legyen (X, M, u) és (Y,N,v) két mértéktér. Tegyiik fel, hogy a H C X x Y halmaz benne
van az M(X)N={Ax B: A€ M,B € N} félgytiri altal generdlt o-algebraban. Igazoljuk,
hogy H minden viszintes szelete benne van M-ben, és minden fliggbleges szelete benne van
N-ben.

4. Legyen f: (X, M,u) - Rés g: (Y,N,v) = R iontegralhaté. Igazoljuk, hogy az h(zx,y) =
f(x)g(y) fiiggvény integralhaté X x Y-on, és [, fdu- [, fdv.

5. Mi parcialis integralas megfelel6je Radon-Nikodym derivaltakkal?

6. Fogalmazzuk meg és bizonyitsuk be a paraméteres integralokrol tanult tételeket mérték
szerinti integralokkal.

Hazi feladatok

7. Legyen g(z,y) = ﬁ Ellendrizziik, hogy fol (folgd:c) dy # fol <f01gdy) dr. Azt is

ellenérizziik, hogy g nem Lebesgue-integralhaté a [0, 1]* négyzeten.

8. Ismert, hogy a kontinuum kofinalitdsa nem lehet w. Legyen < a [0, 1] intervallum egy
kontinuum tipust jélrendezése. Legyen minden H C [0,1]-re u(H) = 0, ha |H| < 2% (azaz H
kicsi), és u(H) =1, ha |[0,1] \ H| < 2% (azaz H nagyon nagy).

(a) Igazoljuk, hogy p mérték.

(b) Igazoljuk, hogy az A = {(z,y) € [0,1]* : < y} halmaz nem mérhetd a p? kétdimenzids
mérték szerint.

9. Mi parcidlis integralas megfeleléje Lebesgue-Stieltjes integralokkal? Mondjuk ki és bi-
zonyitsuk be.
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