Valés analizis 2 gyakorlat, 2015. marcius 5. 14151545 és marcius 9. 910-955

Emlékezteto: évfolyamzh: marcius 17., 12:00-14:00, Eszaki t6mb -1.85 Harmonia terem

fiiggvény szigorian konkdv a (—oo, 0) intervallumon.
1 1 2

+ < :

V1i+a2 1+~ V1+ab

2

L . T 1 n
lim z1-= =7 lim (smx) =7 lim [n (e — <1 + —) )] =7
rz—1 x—0 xX n

3. Mi a kapcsolat a derivaltak Taylor-polinomjai és a Taylor-polinomok derivaltjai kozott?
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1. (a) Igazoljuk, hogy az x — ——
(a) Igazolj gy e

(b) Bizonyitsuk be, hogy ha 0 < a,b < 1, akkor

4. Az arctg x fliggvényre felirt Taylor-formulabdl szamitsuk ki arc tg %, arctg é és m = 4(arctg % +arctg é)
értékét 2 tizedesjegy pontossaggal.

5. Mennyi a Dirichlet- és a Riemann-fiiggvény alsé és felsd integrélja [0, 1]-ben?

6. Szamitsuk ki az ff % Riemann-integralt a definiciébdl. (Valasszunk olyan felosztast, amikor az
osztépontok mértani sorozatot alkotnak.)

7. Mi lehetne az integralkozelité osszegekre vonatkozd Cauchy-kritérium?

8. Bizonyitsuk be, hogy ha f, ¢ : [a,b] — R korldtos fiiggvények, akkor
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Mutassunk példéat olyan f, g fliggvényekre, amikor egyik egyenlotlenségben sem all egyenlOség.
9. Igazoljuk, hogy ha f Riemann-integrélhaté [a, b]-ben, akkor van olyan pont, ahol folytonos.

Hazi feladatok marcius 9-re

10. Igazold, hogy 0 < x esetén
arc tgx >

T
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12. fil sgnz dr =7 Mi a (-1, —%, é, 1) felosztashoz tartozé alsd, felso, illetve oszcillacids Osszeg?

13. Szamitsd ki az fol e® dx integralt a definiciobol.

14. Legyen f : [a,b] — R olyan korlatos fliggvény, aminek [a,b] minden belsé pontjaban 0 a hatérértéke.
Igazoljuk, hogy f Riemann-integralhato, és az integralja 0.

Szorgalmi (irdsban beadhaté, Pedil Medal pirospontra bevalthatd) feladatok

PMT7. Eloadéson a Taylor-formula a Lagrange-féle maradéktagos formajat gy bizonyitottuk, hogy az
R(x)

(x —a)mt!

nevezdjében az (r — a)"! fliggvény helyére, hogy ugyanez a bizonyitds a Cauchy-féle maradéktagot adja?

PMBS8. Az f: R — R fiiggvény kétszer differencidlhaté, f(0) = 2, f/(0) = —2 és f(1) = 1. Igazoljuk, hogy

létezik olyan & € (0, 1) valds szam, amire f(€) - f'(§) + f” (&) = 0. (IMC 1998)

tortre (n + 1)-szer alkalmaztuk a Cauchy-kozépértéktételt. Milyen fiiggvényt frjunk a tort
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