B.Sc. 1. Mat. ,,Intenziv”’ Analizis ZH, 2015. marcius 17.

Mindegyik lapra ird ra a nevedet.

Torekedj a vildgos, jol olvashaté leirdasra. (Csak arra adok pontot, amit el tudok
u]\'zlsniA)

A feladatok nem feltétleniil nehézségi sorrendben kovetkeznek. A feladatok
tetszoOleges sorrendben kidolgozhatoak.

Minden feladat legfeljebb 1 pontot ér. Részpontszam is kaphaté. A dolgozatra
kapott osztalyzat koriilbeliil az 0sszpontszammal egyezik meg.

Végeredmény kozlése o6nmagédban nem elegendo, megfelel6 indokléas sziikséges.

Semmilyen segédeszkoz sem hasznalhaté. Szamolégép sem! (Azaz pl. /13-
at nem kell tizedes tort alakban megadni, de sziikség esetén egy szamoldgép
nélkiil is konnyen tudhaté pl. 3,3 < /13 < 4 becslést tudni kell hasznélni.)

1. Egy hegyesszogii haromszog szogei «, 5,~. Mutasd meg, hogy
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2. Mutasd meg, hogy f(z) = egy R — R bijekcid, és hatdrozd meg (1) (2)-t.

3. Egy ember kétszer olyan gyorsan tud futni, mint aszni. Egy 20m sugara kor alaku
uszémedence A pontjabdl indul, és a szemkozti B pontba szeretne eljutni (1d. abra)
a lehet6 leggyorsabban a kovetkezd modon: egy tetszolegesen valasztott C' pontig fut
a medence mellett, majd beugrik a vizbe, és C-bél B-be egyenes vonal mentén uszik.
Hol ugorjon a vizbe, hogy a lehet6 leghamarabb érkezzen B-be?

4. Tegyiik fel, hogy az f : R — R fliggvény kétszer differencialhaté, |f(1)] < 1,
1f(2)] <1, és |f"| <1 az egész szamegyenesen. Legfeljebb mekkora lehet |f(4)]?

5. Végezd el a teljes fiiggvényvizsgalatot az f(z) = z(2*—1)? fiiggvényre, és dbrazoljuk
vazlatosan annak grafikonjat.

6.

1 —cosx : cth? z

e _9
a) lim g +27) b) :lclII(l) (chx) !
7. Legyen f : R — R kétszer differencidlhaté. Tegyiik fel, hogy lim f(zx) =

lim f"(z) = 0. Igazold, hogy lim,_,, f'(z) = 0.
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