Valés analizis 2 gyakorlat, 2015. méarcius 19. 1415-15%5 és marcius 23. 910-9%5
1. Igazoljuk, hogy ha f-nek van primitiv fiiggvénye egy nyilt intervallumon, akkor ott nincs elséfaju
szakadasa.

2. (a) Igaz-e, hogy ha f : R — R és g : R — R egyenletesen folytonos fliggvények, akkor f - g is az?
(b) Igaz-e, hogy ha f : (a,b) — R és g : (a,b) — R egyenletesen folytonos fliggvények, akkor f - g
is az?

3. Igazoljuk, hogy az
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fliggvénynek nincs primitiv fliggvénye.

4. Adjuk meg a tortrészfliggvény integralfiiggvényeit.

5. Mutassuk meg, hogy ha f : [a, b] integralfiiggvény, akkor f Lipschitz.
6.
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7. Legyen f(x) = / log(1 + t*)dt, ha = > 0. f'(x) =?
0
8. Mutassunk példat olyan integralhaté f : [0, 1] — [0, 1] fliggvényre, amire f o f nem integralhato.
Hazi feladatok marcius 23-ra

9. Tgazoljuk, hogy ha ¢ > 0, tovdabba f : [a,b] — (¢,00) és g : [a,b] — R Riemann-integralhat6, akkor
f9 is Riemann-integralhaté. Igaz-e ugyanez ¢ = 0 és g > 0 esetén?
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11. Legyen g(z) = / edt, ha o > 0. g(x) =7

10.

2

12. Altalanositsuk Riemann-integrallal a kovetkezoket: szamtani kozép, mértani kozép, p-edik hatvany-
kozép, silyozott p-edik hatvanykozép, silyozott hatvanykozepek kozotti egyenlotlenségek, Jensen-
egyenlotlenség, Cauchy-Schwarz-Bunyakovszkij egyenl6tlenség, Holder-egyenlétlenség.
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