
Valós anaĺızis 2 gyakorlat, 2015. március 19. 1415–1545 és március 23. 910–955

1. Igazoljuk, hogy ha f -nek van primit́ıv függvénye egy nýılt intervallumon, akkor ott nincs elsőfajú
szakadása.

2. (a) Igaz-e, hogy ha f : R → R és g : R → R egyenletesen folytonos függvények, akkor f · g is az?
(b) Igaz-e, hogy ha f : (a, b) → R és g : (a, b) → R egyenletesen folytonos függvények, akkor f · g

is az?

3. Igazoljuk, hogy az
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függvénynek nincs primit́ıv függvénye.

4. Adjuk meg a törtrészfüggvény integrálfüggvényeit.

5. Mutassuk meg, hogy ha f : [a, b] integrálfüggvény, akkor f Lipschitz.

6.

∫
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7. Legyen f(x) =

∫ 1/x

0

log(1 + t2)dt, ha x ≥ 0. f ′(x) =?

8. Mutassunk példát olyan integrálható f : [0, 1] → [0, 1] függvényre, amire f ◦ f nem integrálható.

Házi feladatok március 23-ra

9. Igazoljuk, hogy ha c > 0, továbbá f : [a, b] → (c,∞) és g : [a, b] → R Riemann-integrálható, akkor
f g is Riemann-integrálható. Igaz-e ugyanez c = 0 és g > 0 esetén?

10.
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∫
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11. Legyen g(x) =

∫ x2+1

x2

esin tdt, ha x ≥ 0. g(x) =?

12. Általánośıtsuk Riemann-integrállal a következőket: számtani közép, mértani közép, p-edik hatvány-
közép, súlyozott p-edik hatványközép, súlyozott hatványközepek közötti egyenlőtlenségek, Jensen-
egyenlőtlenség, Cauchy-Schwarz-Bunyakovszkij egyenlőtlenség, Hölder-egyenlőtlenség.

Korábbi feladatsorok: http://www.cs.elte.hu/~kosgeza/oktatas/2015tav-an2/

Gyakorló feladatok: Fehér-Kós-Tóth: Anaĺızis feladatgyűjtemény II (http://etananyag.ttk.elte.hu/request.php?101)
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