Valés analizis 2 gyakorlat, 2015. aprilis 27. 830-10%0
1. Mi a {z} fiiggvény totdlis varidcidja a [0, 3] intervallumban?
2. Legyen f : [a,b] — R. Melyik allitasbdél melyik kovetkezik?
(a) f grafikonja rektifikalhaté.  (b) f korldtos véaltozasi.  (c) f folytonos. (d) f korldtos.
(e) f monoton.  (f) f Lipschitz. (g) f két monoton fiiggvény Osszege.
3. Hogyan definidlhatnank az fab f -] dg| integralt? Mondjunk elégséges feltételeket a létezésére!
4. Konvergens? Feltételesen konvergens? Abszolut konvergens?
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5. Milyen valds c-re konvergens
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6 (Raabe-kritérium). Legyenek a ) a, sor tagjai pozitivak.
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(a) Bizonyitsuk be, hogy ha lim n < — 1) > 1, akkor a sor konvergens.
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(b) Bizonyitsuk be, hogy ha n ( — 1) < 1 elég nagy n-re, akkor a sor divergens.
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7. Mi lehetne a gyokkritérium és a hanyadoskritérium improprius integralokra vonatkozé megfelelGje?

Hazi feladatok aprilis 30-ra
8. Igaz-e, hogy ha f integralhatd, g pedig korlatos valtozasi, és nincs kozos szakadési helytik, akkor az
[P f dg Stieltjes-integral 1étezik?
9. Terjessziik ki a Stieltjes-integralt improprius értelemben. Legyen —co < a < < oo, f,9: (o, 5) = R
és tegyiik fel, hogy az f; f dg Stieltjes integral 1étezik tetszéleges [a,b] C («, 3) intervallumban. Legyen
ff = limg o limy_ 5 fabf dg. Igazoljuk, hogy ha ff |f] - | dg| véges, akkor ff f dg konvergens.
10. Konvergens? Feltételesen konvergens? Abszolit konvergens?
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log") < —, akkor Z a, abszolit konvergens.
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11. (a) Igazold, hogy ha lim sup (’an

(b) Igazold, hogy ha a,, > 0, és liminf (}an

> 1 1
(c) Mondhatunk-e valamit az Z a, sor konvergenciajarol, ha a, > 0, és lim (’an log”) =27
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Szorgalmi (irasban beadhaté, Peddl Med4al pirospontra bevalthatd) feladatok
PM17. Egy A = (ag,as,as,...) sorozatra legyen

SA:(ao,a0+a1,a0+a1+a2,...)

az ag + ay + as + . . . sor részletosszegeinek sorozata. Van-e olyan, nem azonosan nulla A sorozat, amelyre

az A, SA, SSA, SSSA, ...sorozatok mind konvergensek?
Schweitzer Miklés Emlékverseny, 2007
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