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1. Mi a {x} függvény totális variációja a [0, 3] intervallumban?
2. Legyen f : [a, b] → R. Melyik álĺıtásból melyik következik?

(a) f grafikonja rektifikálható. (b) f korlátos változású. (c) f folytonos. (d) f korlátos.
(e) f monoton. (f) f Lipschitz. (g) f két monoton függvény összege.

3. Hogyan definiálhatnánk az
∫ b

a
f · | dg| integrált? Mondjunk elégséges feltételeket a létezésére!

4. Konvergens? Feltételesen konvergens? Abszolút konvergens?
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5. Milyen valós c-re konvergens
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6 (Raabe-kritérium). Legyenek a
∞
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an sor tagjai pozit́ıvak.

(a) Bizonýıtsuk be, hogy ha lim n
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> 1, akkor a sor konvergens.

(b) Bizonýıtsuk be, hogy ha n
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≤ 1 elég nagy n-re, akkor a sor divergens.

7. Mi lehetne a gyökkritérium és a hányadoskritérium improprius integrálokra vonatkozó megfelelője?
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8. Igaz-e, hogy ha f integrálható, g pedig korlátos változású, és nincs közös szakadási helyük, akkor az
∫ b

a
f dg Stieltjes-integrál létezik?

9. Terjesszük ki a Stieltjes-integrált improprius értelemben. Legyen −∞ ≤ α < β ≤ ∞, f, g : (α, β) → R

és tegyük fel, hogy az
∫ b

a
f dg Stieltjes integrál létezik tetszőleges [a, b] ⊂ (α, β) intervallumban. Legyen

∫ β

α
= lima→α+ limb→β−

∫ b

a
f dg. Igazoljuk, hogy ha

∫ β

α
|f | · | dg| véges, akkor

∫ β

α
f dg konvergens.

10. Konvergens? Feltételesen konvergens? Abszolút konvergens?
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11. (a) Igazold, hogy ha lim sup
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(b) Igazold, hogy ha an ≥ 0, és lim inf
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(c) Mondhatunk-e valamit az
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Szorgalmi (́ırásban beadható, Pedál Medál pirospontra beváltható) feladatok

PM17. Egy A = (a0, a1, a2, . . .) sorozatra legyen

SA = (a0, a0 + a1, a0 + a1 + a2, . . .)

az a0 + a1 + a2 + . . . sor részletösszegeinek sorozata. Van-e olyan, nem azonosan nulla A sorozat, amelyre
az A, SA, SSA, SSSA, . . . sorozatok mind konvergensek?
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