Valés analizis 4 gyakorlat, 2015. majus 15.
1. Legyen f : C' — [0, 1] a Cantor-fiiggvény. Tetsz6leges H C [0, 1] Borel-halmazra legyen
p(H) = Xf(HNQC)), po(H) = Nf7UHH)) és p3 = py + po. A p1, po, 3 és A mértékek
koziil melyik melyikkel szingularis, illetve melyik melyikre nézve abszolut folytonos? Mi
a u; figgvényeknek a Lebesgue-mértékre vonatkozé Lebesgue-felbontésa? Mi a Lebesgue-
mérték p;-re vonatkozo Lebesgue-felbontasa?
2. Mutassunk példat folytonos szingularis Borel-mértékre.
3. Konstrualjunk szigorian névekvo, szingularis fiiggvényt [0, 1]-en.

4. Létezik-e [0, 1]-en megszamldlhaténdl tobb, paronként szingularis folytonos Borel-mérték?

5. Igazoljuk, hogy minden korldtos véltozasu [a.b] — R fiiggvény majdnem egyértelmiien
elééallithaté egy abszolut folytonos és egy szingularis fiiggvény Osszegeként.

6. Igazoljuk, hogy ha a siirtiségi pont definiciéjaban a gombot kockara cseréljiik, akkor
ekvivalens definiciét kapunk.
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