2. Valés analizis gyakorlat, 2016. szeptember 19.

2.1. Igazoljuk, hogy tg 1° irracionalis.
2.2. Ay, A, ... logikai allitasok. Mit mondhatunk, ha

(a) Al AVn € N An = An+1? (C) Ha Al AVn E_N (An V An+1) = An+2? L

(b) Hao Ay AVR e N A, = (A1 AN Anio)? (d) HaVne N A, = 3Jke{1,2,...,n— 1} A?
2.3. Mutassuk, meg hogy 2" > n?, ha n > 100.
2.4. Mutassunk példat olyan Ny szadmra, amellyel barmely n > N, egész esetén 1,001 > n'0.
2.5. Legfeljebb mekkora lehet 2%y, ha z,y > 0 és a) 22 +y = 10; b) 2 + 3y = 107

2.6. Milyen nagy térfogati hengert lehet beleirni egy egységnyi sugart gombbe?

2.7. (a) A Bernouli-egyenlStlenséghdl vezessiik le, hogy pozitiv egész n és nemnegativ x,y szdmok esetén

nr+y nal , " s . , ’
o = WAt -y, és egyenldség csak x = y esetén all.

(b) Igazoljuk a szdmtani és mértani kozepek kozotti egyenlStlenséget indukcidval, felfelé 1épkedéssel.
Hazi feladatok
2.8. (a) Miben tartunk egy mindent feloldé folyadékot?
(b) Mi torténik, ha egy mindent elsopré erd egy lekiizdhetetlen akadéllyal keriil szembe?
(Moldova Gy.: Palyézat)

2.9. Milyen nagy térfogatu egyenes korkupot lehet beleirni egy egységnyi sugari gombbe?

2.10. (a) Legfeljebb mekkora lehet z3y?2°, ha 2% + 4y° + 2 = 17
(b) Legfeljebb mekkora lehet 22 + 3 + 23, ha 22% + 3y* + 524 = 17

2.11. Legyen u,, az n-edik Fibonacci szédm (u; = ug = 1, u3 = 2, uy = 3, us = 5, ug = 8, ...). Igazoljuk,
hogy % 1,6 <wu, < 1,7

2.12. Mutassunk példat olyan N, szémra, amellyel barmely n > Ny egész esetén 1.01V" > n.
Szorgalmi (irdsban beadhaté, Pedal Medal Pirospontra bevalthatd) feladat

PM2.1 Az ag,aq,...,a, pozitiv szdmokra a1 — ap > 1 teljesiill £k =0,1,...,n — 1 esetén. Bizonyitsuk

be, hogy
1 1 1 1 1 1
1+—(1+ 1+ <(1+=)(1+=)...(1+—).
Qo a; — Qo A, — Qo Qo aq Qp,

PM2.2. Igazoljuk, hogy ha n > 10, és a? + a3 + ... + a2 = 1, akkor

2 2 2 2
ajas + axas + ...+ a,a; < 3

(IMO Shortlist, 2007)
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