3. Valés analizis gyakorlat, 2016. szeptember 21.
3.1. Igazoljuk a halmazokra vonatkozé de Morgan azonossagokat.

3.2. Legyenek A és B; tetszoleges halmazok az I indexhalmaz minden i elemére. Igazoljuk, hogy

AN (UBZ) = JAnB).
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3.3. Legyenek A és B; tetszéleges halmazok az I nemiires indexhalmaz minden ¢ elemére. Igazoljuk, hogy

AU (ﬂBZ) =( (AU B).

Miért kell feltenni, hogy I nem iires?

3.4. Tetszoleges Ay, As, As, ... halmazsorozatra legyen

limsup A,, = ﬂ U A, és liminf A, = U n Ap.
n=1k=n n=1k=n
Igazoljuk, hogy liminf A, C limsup A,,.
3.5. Igaz-e, hogy
(AAB)AC = AA(BAC);
(AAB)NC = (ANC)A(BNC);
(AAB)UC = (AUC)A(BUC)?

3.6. Legyen H halmaz, és f : P(H) — P(H) monoton noévé halmazfiiggvény, azaz X C Y C H esetén
f(X) C f(Y) C H. Nevezziink egy X C H halmazt felfuvédénak, ha X C f(X), illetve leeresztének, ha
X D f(X). Egy X halmaz fizpontja f-nek, ha f(X) = X.

Legyen A a felfivédo halmazok unidja, és B a leereszt6 halmazok metszete.

(a) Ertelmesek-e ezek a definiciok?

(b) Felfuvédd/leeresztd /fixpont-e az A és a B halmaz?

(c) Felfuvédd/leereszté /fixpont-e a f(A) és a f(B) halmaz?

Hazi feladatok

3.7. Legyenek A; és B; tetszoleges halmazok (i € I, j € J).
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3.8. Legyen A;; tetszbleges halmaz minden i € I-re és j € J-re. Melyik halmaz részhalmaza biztosan a

mésiknak? U (ﬂ Am) N (U Am)
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3.9. Legyen H halmaz, és f : P(H) — P(H) monoton névé halmazfiiggvény. Nevezziink egy X C H
halmazt felfivédonak, ha X C f(X), illetve leeresztének, ha X D f(X). Egy X halmaz fizpontja f-nek,
ha f(X) = X.

Legyen A a felfivédo halmazok unidja, és B a leereszté halmazok metszete.

(d) Legyen X fixpontja f-nek. Milyen sorrendben tartalmazhatjik egyméast az A, B, X halmazok?

(e) Legyen Xo =0, és X, 11 = f(X,,). Felfivédo/leereszté/fixpont-e |, ) X, 7

(f) Legyen Xo = H, és X, 11 = f1(X,,). Felfuv6dé/leeresztd/fixpont-e (77, X7
3.10. Olvassuk el Az irigy torpe és a Bolcsesség Kdve c. mesét:

http://www.komal.hu/cikkek/egyeb/torpe/torpe.h.shtml
a) Hova lettek az irigy torpe szines kovei?
b) Hol volt az irigy térpe pontosan este 10, illetve este 11 érakor?

A korabbi feladatsorok itt:  http://kosgeza.web.elte.hu/oktatas/2016osz-anli/
Tovabbi gyakorlé feladatok: http://mat-peldatar.elte.hu
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