10. Valos analizis gyakorlat, 2016. oktéber 17.

ZH. (évfolyamzh) id6pont: oktéber 21-e, péntek, 18:00-20:00, helyszin: Déli t6mb 0-821 (Bolyai terem).
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10.2. Legyen a1 =1 és apy1 = a, + —o0 ha n > 1. Korlatos-e ez a sorozat? Mi a hatarértéke?
a
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10.3. Legyen =1 = 1, 41 = Vo, + 2. Igazoljuk, hogy
(a) Az sorozat monoton né;
(b) A sorozat korlatos;
(c) A sorozat hatarértéke csak a 2 lehet.

10.4. Legyen x1 =1, 41 = climax, =7

5 —x,
10.5. Bizonyitsuk be, hogy ha a, — a € R és b, — b € R, akkor a, + b, — a + .
10.6. Bizonyitsuk be, hogy egy plusz végtelenhez tarté sorozatnak mindig van legkisebb tagja.

10.7. Bizonyitsuk be, hogy ha (a,) konvergens, akkor (|a,|) is konvergens. Igaz-e az &llitds meg-
forditasa?

10.8. Mutassuk meg, hogy barmely (a,,) szdmsorozathoz taldlhaték olyan (b,) és (¢,) sorozatok, ame-
lyekre b, — o0, ¢, — —00, és b, + ¢, = a,.
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10.10. Legyen a; = 100, a,+1 = va, + 6. Igazold, hogy a sorozat monoton és korlatos. Mi lehet a
hatarértéke?

10.11. (a) Példék konstrudlasaval mutassuk meg, hogy ha a,, — 0 és b, — 400, akkor a,b, kritikus.
(b) Mutassuk meg, hogy barmely (c,) szdmsorozathoz talalhatok olyan (a,) és (b,) sorozatok,
amelyekre a, — 0, b, — o0, és a, - b, = ¢,.

10.12. Adjunk példakat arra, hogy
(a) a, — b, — 0, de a, /b, nem tart 1-hez, illetve
(b) a,/b, — 1, de a,, — b, nem tart 0-hoz.

10.13. (a) Bizonyitsuk be, hogy ha (a,) minden részsorozatdanak van b-hez tart6 részsorozata, akkor
a, — b.

(b) Igaz-e, hogy ha az (a,,) sorozat minden részsorozatdnak van konvergens részsorozata, akkor (a,,)
konvergens?

10.14. Mutassuk meg, hogy ha a,, — 0 és a,, # 0, akkor % — 00.
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10.15. Olvassuk el a Miért természetes az e? c. cikket. (http://www.komal.hu/cikkek/kg/e/e.h.shtml)

A korabbi feladatsorok itt: ~ http://kosgeza.web.elte.hu/oktatas/20160sz-anli/
Tovabbi gyakorlé feladatok: http://mat-peldatar.elte.hu
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