14. Valés analizis gyakorlat, 2016. november 7.
14.1. Abrézoljuk az {1} és az x - [1] fiiggvényeket.

14.2. (a) Konstrudljunk olyan f: R — R fliggvényt, mely sem nem paros, sem nem pdratlan.

(b) Adjuk meg az Gsszes olyan f: R — R fliggvényt, mely egyszerre paros és paratlan.

(c) Mutassuk meg, hogy minden f : R — R fiiggvény el6éll, mint egy péros és paratlan fiiggvény
Osszege.

14.3. Létezik-e f : R — R fliggvény, melynek minden pontban szigoru lokalis maximuma van?
14.4. Bizonyitsuk be, hogy ¥ szigortian konvex [0, c0)-ben, minden k > 1 egész szdmra.

14.5. Bizonyitsuk be, hogy ha aq,...,a, > 0 és k > 1 egész, akkor
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14.6. Legyen f valos fiiggvény egy [ intervallumon. Igazoljuk, hogy f akkor és csak akkor konvex,
ha [ minden bels6 a pontjdhoz van olyan ¢(z) linearis fiiggvény, amire ¢(a) = f(a), és f(zx) > {(x)
minden z € [-re.

14.7. Oldjuk meg a kovetkez6 egyenletrendszert:

r=y"+y; y=(2""-5)/3.

Hazi feladatok
14.8. Legyen f,g: R — R, és legyen
a) f péaros, g paratlan; b) f pédros, g paros; c¢) f paratlan, g paratlan.
Mit tudunk mondani az a), b), illetve c¢) esetekben az f + g, f — g, f - g, illetve f o g fliggvények
paros, illetve paratlan voltardl?
14.9. Bizonyitsuk be, hogy
a) v/x szigoruan konkav [0, co)-ben;

b) ¥/ szigorian konkév [0, 00)-ben minden k > 1 egészre.

14.10. Igazoljuk, hogy ha egy R — R fiiggvény konvex, de nem szigortian konvex, akkor van olyan
nem elfajulé intervallum, ahol linedris.

14.11. Fel lehet-e bontani az f(z) = x? fliggvényt két periodikus fliggvény osszegére?
14.12. Lehet-e egy R — R fiiggvénynek megszamlalhatonal tobb sok szigoru lokalis széls6értékhelye?
Szorgalmi (irdsban beadhaté, Pedal Medal Pirospontra bevalthatd) feladatok

PM14.1. Fel lehet-e bontani az idg fliggvényt két periodikus fliggvény Osszegére?

A kordbbi feladatsorok itt:  http://kosgeza.web.elte.hu/oktatas/2016osz-anli/
Tovabbi gyakorlé feladatok: http://mat-peldatar.elte.hu
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