
15. Valós anaĺızis gyakorlat, 2016. november 9.

15.1. (a) Igazoljuk, hogy ha g : A → B és f : B → C is konvex, továbbá f nonoton nő, akkor f ◦ g
is konvex.

(b) Igaz-e, hogy konvex függvénye kompoźıciója konvex?

15.2. Milyen függvények konvexitásával ekvivalensek a súlyozott közepek közötti egyenlőtlenségek?

15.3. Legyen R(x) a Riemann függvény, azaz R(0) = 1, R(p/q) = 1/q, ha x = p/q, (p, q) = 1, q > 0,
végül R(x) = 0, ha x 6∈ Q. Periodikus-e R? Hol vannak a globális és lokális maximum és minimum
helyei? lim

x→0R(x) =?, lim
x→

√
2
R(x) =? és lim

x→0 sgn
2(R(x)) =?.

Házi feladatok

15.4. Mi a kapcsolat a Bernoulli- és a Jensen-egyenlőtlenség között?

15.5. Mik a Dirichlet-függvény periódusai? Hol vannak a globális és lokális maximum és minimum
helyei? lim

x→0D(x) =?, lim
x→

√
2
D(x) =?

15.6. A nemnegat́ıv x, y számokra x3 + y4 ≤ x2 + y3. Igazoljuk, hogy x3 + y3 ≤ 2.

15.7. Hogy definiálhatjuk függvények limesz szuperiorát és limesz inferiorát?

A korábbi feladatsorok itt: http://kosgeza.web.elte.hu/oktatas/2016osz-an1i/

További gyakorló feladatok: http://mat-peldatar.elte.hu

http://kosgeza.web.elte.hu/oktatas/2016osz-an1i/
http://mat-peldatar.elte.hu

