18. Valés analizis gyakorlat, 2016. november 21.
8:25-9:55, Déli tomb 4-206
18.1. Igazoljuk, hogy ha I intervallum, f : I — R folytonos és injektiv, akkor szigorian monoton.
18.2. Igazoljuk az &tviteli elvvel is, hogy ha f monoton noévekvé az (a,b) intervallumon, akkor
lim f = (i;}bf)f és lim f = ?;fgf-

18.3. Milyen szakadéasa van a {%}, illetve az x - {%} fliggvénynek a 0-ban és az 1-ben?

18.4. (a) Lehet-e els6faju szakadési helyek torlddési pontja els6faju szakadasi hely?
(b) Lehet-e méasodfaju szakadési helyek torlddési pontja masodfaju szakadési hely?

18.5. Igazoljuk, hogy ha f : R — R szigortian monoton névekvé és konvex, akkor f~! konkdv az
(inf f,sup f) intervallumon.

18.6. Tgazoljuk, hogy ha a < ¢ < d < b, és [ : [a,b] — R konvex, akkor [c,d]-n f Lipschitz.

18.7. Igazoljuk, hogy ha f : [a,b] — R konvex, akkor liJIrrol f és Lilrol f létezik és véges, tovabba
1 < 5s Ui < .

lim f < f(a) és lim f < f(1)

18.8. Igazoljuk, hogy ha I C R intervallum és f : I — R konvex, akkor I felbonthaté két olyan
intervallum uniéjara, amelyeken f monoton.

Hazi feladatok

18.9. Egy monoton f : R — R fiiggvény értékkészlete stiri R-ben. Igazoljuk, hogy f mindenhol
folytonos.

18.10. (a) Lehet-e masodfaju szakadési helyek torlédési pontja els6faji szakadasi hely?
(b) Lehet-e els6faju szakadasi helyek torl6dasi pontja masodfaju szakaddsi hely?

18.11. Legyen I C R intervallum és f : I — R. Igazoljuk, hogy ha f konvex és szigorian gyengén
konvex, akkor szigorian konvex.

18.12. Igaz-e, hogy ha f : R — R konvex, és lim f = —oo, akkor lim f = 0o?

18.13. Igazoljuk, hogy ha I C R intervallum és f : I — R konvex, akkor f eléall két monoton nové
fliggvény kiilonbségeként.

Szorgalmi (irdsban beadhaté, Pedal Medal Pirospontra bevalthatd) feladatok

PM18.1. Bizonyitsuk be, hogy barmely R — R fiiggvény els6faju szakaddasi helyeinek halmaza
megszamlalhato.

PM18.2. (a) Igazoljuk, hogy ha I intervallum, f: I — R gyengén konvex és feliilrél korldtos, akkor
konvex.
(b) Igaz-e, hogy ha [ intervallum, f: I — R gyengén konvex és alulrdl korlatos, akkor konvex?

A kordbbi feladatsorok itt: ~ http://kosgeza.web.elte.hu/oktatas/2016osz-anli/
Tovabbi gyakorlé feladatok: http://mat-peldatar.elte.hu
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