
20. Valós anaĺızis gyakorlat, 2016. november 28.

14:05–15:35, Déli tömb 4-713

20.1. Melyik nagyobb? 5log7
1

3 vagy 3log7
1

5?

20.2. Igazoljuk, hogy az ex függvény szigorúan gyengén konvex és folytonos, tehát szigorúan konvex.

20.3. Igazoljuk, hogy a szinuszfüggvény szigorúan konkáv a [0, π] intervallumban.

20.4. Általánośıtsuk a Bernoulli-egyenlőtlenséget tetszőleges (pozit́ıv és negat́ıv) kitevőkre.

20.5. Igazoljuk, hogy ex ≥ 1 + x, és egyenlőség csak x = 0 esetén áll.

20.6. Igazoljuk, hogy ha f : R → (0,∞) folytonos és tetszőleges x, y ∈ R esetén f(x+y) = f(x)·f(y),
akkor f exponenciális függvény.

20.7. Mutassunk olyan a, b valós számokat, amikre |x| < 1

2
esetén 1 + x+ ax2 < ex < 1 + x+ bx2.

20.8. Igazoljuk, hogy x > 0, n ∈ N esetén

ex > 1 +
n∑

k=1

xk

k!
.

Házi feladatok

20.9. Igazoljuk, hogy az ln x függvény szigorúan konkáv.

20.10. Igazoljuk, hogy α ∈ R \ [0, 1], illetve α ∈ (0, 1) esetén az xα hatványfüggvény szigorúan
konvex, illetve konkáv.

20.11. Igazoljuk, hogy 0 < x, x 6= 1 esetén ln x < x− 1.

20.12. Mutassunk olyan a, b valós számokat, amikre |x| < 1
2
esetén x+ ax2 < ln(1 + x) < x+ bx2.

Szorgalmi (́ırásban beadható, Pedál Medál Pirospontra beváltható)feladat

PM20.1. Keressünk használható becslést Tn(1 + u)-ra, ha u > 0 kicsi, de azért nem annyira. :-)
(Mennyire...?)

A korábbi feladatsorok itt: http://kosgeza.web.elte.hu/oktatas/2016osz-an1i/

További gyakorló feladatok: http://mat-peldatar.elte.hu
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