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Kérjük, hogy minden beadott lapra ı́rd rá a nevedet és a gyakorlatvezetőd nevét.

Törekedj a rendezett, áttekinthető, világos, jól olvasható léırásra. Csak arra adok pontot, amitnagýıt́ońelk̈uliseltudokolvasni.

A feladatok nem, vagy nem feltétlenül nehézségi sorrendben következnek. A feladatokat tetszőleges
sorrendben kidolgozhatod.

Minden feladat legfeljebb 1 pontot ér. Részpontszám is kapható. A dolgozatra kapott osztályzat
körülbelül az összpontszámmal egyezik meg.

Végeredmény közlése önmagában nem elegendő (0 pont), megfelelő indoklás szükséges.

Semmilyen segédeszköz sem használható, számológép sem.
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. Határozd meg α értékét, és adj meg minden ε > 0-hoz olyan
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2. Legyen f : R → R folytonos, és tegyük fel, hogy f(2016) = 0. Bizonýıtsd be, hogy van olyan x

valós szám, amire |f(x)| = |x|.

3. Igaz-e, hogy ha f : R → R konkáv, és lim
−∞

f véges, akkor f monoton csökkenő?

4. Legyen az a1, . . . , an ∈ [0, 1] számok számtani közepe A. Bizonýıtsd be, hogy
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5. Bizonýıtsd be, hogy ha f : (0, π

2
) → (0,∞), és minden x, y-ra

f(x)

f(y)
≥ cos(x + y), akkor f -nek

véges határértéke van a (+0)-ban.
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7. Nevezzük ,,hangjegynek” a śık olyan ponthalmazait, amik egy körvonalból és egy hozzá húzott
érintő szakaszból állnak. Bizonýıtsd be, hogy minden olyan halmaz, amelynek elemei páronként
diszjunkt hangjegyek, megszámlálható.


