5. Komplex fiiggvénytan gyakorlat, 2016. oktéber 19.

5.1. Hol vannak az aldbbi fiiggvényeknek izolalt szingularitdsai? (A oo-ben is lehet!) Mennyi ott a
reziduum?
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5.2. Mi a ———— és a ——— fiiggvények reziduuma a 0-ban?
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5.4. Legyen f(z) =
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(A végeredményben nem lehetnek komplex szamok!)
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(A végeredményben nem lehetnek komplex szamok!)

Hazi feladatok

5.7. Hol vannak az alabbi fiiggvényeknek izolalt szingularitdsai? Mennyi ott a reziduum?
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5.8. A reziduumtételbdl vezessiik le, hogy ha p(z) legaldbb masodfoku polinom, és a gyokei, o1, . .., 0,
kiilonbo6z6k, akkor = 0.
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5.9.
Legyen f egészfliggvény. Fejezd ki
f( ) dz értékét f(0), f(m), f'(m/2)
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(A végeredményben nem lehetnek komplex szamok!)

5.11.

Szorgalmi (irdsban beadhaté, Pedal Medal Pirospontra bevalthatd) feladatok

PMS5.1. Legyen n pozitiv egész szam, és ¢ egészfiiggvény. Tetszoleges X > 0 valds szam esetén
legyen
1 p(s) - X*
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f(X) =

(a) Igazoljuk, hogy f(X) polinom.

(b) Milyen integralok &allitjak el§ f derivaltjait?

(¢) Mutassuk meg, hogy ha ¢ polinom, és degyp = k < n, akkor f(1) = f'(1) = f"(1) = ... =
fO=k=D(1) =0 és fF)(1) £ 0, vagyis az f-nek az 1 pontosan (n — k)-szoros gydke.

PM5.2. A reziduumtétel segitségével igazoljuk, hogy ha K nemnegativ egész, és aq, . . . , a, kiillonbozo
komplex szamok, akkor

Z H Z a’flu-aﬁ".
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(A baloldalon all6 szém a 2K fiiggvény osztott differencidja az aq, ..., a, alappontokon.)

A korabbi feladatsorok itt:  http://kosgeza.web.elte.hu/oktatas/20160sz-kft/
Tovabbi gyakorlé feladatok: http://mat-peldatar.elte.hu


http://kosgeza.web.elte.hu/oktatas/2016osz-kft/
http://mat-peldatar.elte.hu

