Komplex fiiggvénytan ZH, 2016. november 9.

Kovetkezod gyakorlat: Péntek, 8:25-9:55+¢, Déli 3-716

Minden beadott lapra ird rd a nevedet.
Torekedj a rendezett, attekinthetd, vilagos, jol olvashato leirdasra. Csak arra adok pontot,

A feladatok nem, vagy nem feltétleniil nehézségi sorrendben kovetkeznek. A feladatokat tetszéleges
sorrendben kidolgozhatod.

Minden feladat legfeljebb 1 pontot ér. Részpontszam is kaphaté. A dolgozatra kapott osztalyzat
koriilbeliil az 6sszpontszammal egyezik meg.

Végeredmény kozlése 6nmagaban nem elegends (0 pont), megfelelé indoklds sziikséges.

Semmilyen segédeszkoz sem hasznédlhaté, szamoldégép sem.

1. Ird fel az osszes olyan v : R? — R fiiggvényt, amire az
fla+yi) = zy +v(z,y)i
fliggvény holomorf.

2. Fejtsd Laurent-sorba az
3

/(z) = 22+42+3
fiiggvényt az 1 koriil, az 2 < |z — 1| < 4 halmazon.

3. Igazold, hogy ha f(z) egészfiiggvény, és |z| = 1 esetén Im f(z) = 0, akkor f konstans.

4. Legyen [ egészfiiggvény. Fejezd ki 2(7'2) dz értékét f(0), f(m), f'(m/2) sth. segitségével.
r 22 cosz

(A végeredményben nem lehetnek komplex szamok!)

6. Legyen 0 < c <1 és

(m) - ianz" (2] < 1).

n=0

Bizonyitsd be, hogy aq, as, ... mindegyike negativ.



