Komplex fiiggvénytan javité ZH, 2016. december 22.

A javité ZH a rosszabbul sikeriilt ZH-t helyettesitheti, feltéve, hogy a javité ZH sikeriil jobban.
Minden beadott lapra ird ré a nevedet.
Torekedj a rendezett, attekintheto, vildgos, jol olvashaté leirasra. Csak arra adok pontot,

Ha ebben a félévben tanult tételeket hasznalsz fel, ird oda, hogy melyik az a tétel, és milyen objektumokra
alkalmazod.
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1. Fejtsd Laurent-sorba az f(z) = m figgvényt az 1 < |z — 1| < 2 tartomanyon.
z z—

2. Legyen ¢ olyan tortlinearis fiiggvény, ami az {z : |z| < 1,Imz > 0} félkort megfelelteti az
0 < argz < § negyedsiknak 1gy, hogy go(%) =1.

(a) Hatdrozd meg p(—1), ©(1) és ¢(2) lehetséges értékeit kozvetleniil a tortlinedris fiiggvények
tanult tulajdonsagaibdl.

(b) ird fel Gsszes ilyen tulajdonsagu o(z)-t képlettel.
3. Legyen a pozitiv valds szam.
> e
= R+ a?
(A végeredményben nem lehetnek komplex szamok!)
4. Ha az f(z) egészfiiggvényre }f (#)} = cos %, akkor mennyi lehet |f(—1)|7

5. Legyen D = {z € C : |z| < 1} a komplex egységkorlemez, és legyen f : D — C olyan holomorf
fiiggvény, amire f(3) =1 és f(—3) = —1. Mutasd, hogy

sup ‘f(z)‘ > 2.
z€D

6. Az &bran lathaté tartomanyon a f(z) = log cos z fiiggvény értelmezhetd gy, hogy f folytonos, és
f(0) =0. Mennyi f(—m)?
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7. Legyen f(2) =[] °C ﬁ, ahol aq, ..., a, komplex szamok a fels6 félsik belsejében. Bizonyitsd be,
j=1% G
hogy f’-nek (multiplicitassal szdmolva) pontosan n — 1 gydke van a fels6 félsikban.




