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1. Legyen (&,,)72, pozitiv valés szdmokbol &ll6, 0-hoz tarté sorozat.
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2. Bizonyitsd be, hogy ha A és B n x n-es valés métrixok, A2+ B? = AB és AB — BA invertdlhat6, akkor
n oszthaté 3-mal.

3. Legyen M egy 2n x 2n-es invertalhaté matrix. frjuk M-et és M~1-et a kovetkezd blokk alakban:

(A B . (E F
v-(en) (G n)
Igazoljuk, hogy det M - det H = det A.
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4. Igazoljuk, hogy Z (
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akkor és csak akkor konvergens, ha a > 0.
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5. Az A és a B halmazrendszer elemei legfeljebb n-elemii halmazok, ahol n adott pozitiv egész. Tudjuk,
hogy tetszbleges F véges halmazhoz létezik olyan X € A ésY € B, amelyekre X NY N F = (). Bizonyitsuk
be, hogy létezik olyan X € A ésY € B is, amelyekre X NY = ().

6. Legyen f : [0,1] — R folytonos fiiggvény. Azt mondjuk, hogy f ,metszi az x-tengelyt” az x pontban,
ha x tetszoleges kornyezetében a fliggvény pozitiv és negativ értéket is felvesz.

(a) Mutass példat olyan fliggvényre, ami végtelen sok helyen metszi az z-tengelyt.

(b) Lehetséges-e, hogy egy folytonos fliggvény Ro-ndl tobb pontban metszi az z-tengelyt?

7. Legyen f : R — (0,00) monoton névekvd, differencidlhaté fiiggvény, amire lim., f = oo és f’ korlétos.
Legyen F(x) = fox f. Definidljuk az ag, ay, ... sorozatot a kovetkezOképpen:
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Bizonyitsuk be, hogy lim,, (an — F_l(n)) =0.

8. (frésban, angolul beadhaté.) Suppose >~ | a, converges. Do the following sums have to converge as
well?

(a) a1+ azy +as + az + ag + ar + ag + as + arp + ars + - +ag +azg + ...

(b) a1+ as + az + as + as + ag + ag + ag + ag + ayy + a1z + a5 + ap + a1z + @ + age + a7 + a9 + . ..



