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1. Legyen f € C'(a,b), hTf = 00, lli)mf = —o00, és f'(z) + f?(x) > —1. Bizonyitandé, hogy b — a > T.

Mutass példat olyan fiiggvényre, amikor éppen b — a = 7.

2. Az S halmaznak 2n — 1 eleme van, irracionalis szamok. Bizonyitsd be, hogy kivalaszthaték olyan
x1,...,x, € S elemek gy, hogy valahanyszor aq,...,a, nemnegativ raciondlis szamok és az Osszegiik
pozitiv, akkor aix1 + - - - + a,x, irracionalis.

3. Legyen a € R\ {0} és F, G : R" — R" linedris operdtorok, amelyekre F o G — G o F = aF.
(a) Mutasd meg, hogy tetsz6leges k pozitiv egészre F¥ o G — G o F* = kaF*.
(b) Bizonyitsd be, hogy létezik olyan k, amire F* = 0.

4. Legyen ¢g = 1, ¢pp1 = 24+ 1/ —24/1+/cp, (n=10,1,2,...).
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5. Bizonyitsd be, hogy tetszéleges n pozitiv egészhez létezik olyan legfeljebb n-edfoki polinom, amiben

n
minden egytuitthato +1, —1 vagy 0, és az 1-ben legalabb ¢ -szeres gyoke van.
n

6. Legyen f € C?[0, N], |f'(z)| < 1 és f” > 0. Bizonyitsd be, hogy legfeljebb 3N?/3 olyan egész szdm van
a [0, N] intervallumban, ahol f értéke is egész.

7. Bizonyitandé, hogy tetszoleges 0 < a < 1 és 0 < x < 7 esetén
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8. (frésban, angolul beadhatd.)

(a) Let A be an n X n symmetric, invertible matrix with real positive elements. Show that its inverse
has at most n? — 2n zero elements.

(b) How many zero elements are in the inverse of then x n matrix
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